ders

ogrenmenin en kolay yolu o!

MAT |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




|. DERECEDEN DENKLEMLER (BASIT ESITSIZLIK)
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Aralarinda <, >, <, 2 isaretleri bulunan reel sayilardan olusan matematiksel 6nermelere esitsizlik
adi verilir.

a<b —
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Reel Sayi Araliklar

a) Acik Aralik :

a, b € R ve a < b olmak lizere, a ve b sayilarinin dahil olmadig, a ile b arasinda yer alan tiim
reel sayilarin olusturdugu araliga agik aralik denir ve (a,b) seklinde gosterilir.

R+—CO O—
a b

a<x<b—(ab)
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b) Yari Acik Aralik :

a, b € R ve a < b olmak lizere, a veya b sayilarindan yalniz birinin dahil oldugu ve a ile b
arasinda yer alan tiim reel sayilarin olusturdugu araliga yari agik aralik denir ve (a,b] veya
[a,b) seklinde iki farkl yari agik aralik vardir.

R+——(O ®
a b

a<x<b—(ab]

R4—. (3—>
a b

as<x<b-—[ab)
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c) Kapah Aralik :

a, b € R olmak lizere, a ve b’'nin de dahil oldugu, a ile b arasinda yer alan tiim reel sayilarin
olusturdugu araliga kapal aralik denir ve [a,b] seklinde gosterilir.

Re—@———— 9 ——
a b

as<x<b-—[ab]
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Diger Durumlar

R <« P —

X <a— (-0,3]

R « O—

x<a—(-,a)
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Diger Durumlar

Re—@ >
b

x 2 b — [b,+ )

Re+——O >
b

x>b—>(b,+oo)
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Esitsizligin Ozellikleri

a, b, X, y € R olmak lzere;

|.  Bir esitsizligin her iki tarafina ayni reel sayi eklenir ya da gikarilirsa esitsizlik bozulmaz,
yon degistirmez.

a < b ise atx < b+x veya a—x < b—x olur.
a > b ise atx > b+x veya a—x > b—x olur.

6 <8 olmak uzere,
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2. Bir esitsizligin her iki tarafi;

a) Pozitif bir sayi ile garpilir veya boliinirse esitsizlik yon degistirmez.

a<bvex>0ise, -4 < 6 olmak lizere,

a
ax<bxveya — < b

X X

a>bvex>0ise,

a b
ax>bxveya — > — olur.
X X
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b) Negatif bir sayi ile carpilir veya boliiniirse esitsizlik yon degistirir.

a<bvex<0ise, -3 <5 olmak iizere,

a b
ax>bxveya —_ > _— olur
X X

a>bvex<O0ise,

a
ax<bxveya — < b owr

X X
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3. Ayni yonlu esitsizlikler taraf tarafa toplanabilir.
a<bvex<yise,a+x<b+yolur

a>bvex>yise a+x>b+yolur

—3<4<6 vel <4<9 olmak uzere;
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4. Her biri pozitif reel sayilar olmak lizere, ayni yonlii esitsizlikler taraf tarafa garpilabilir.
a, b, x, y € R* olmak (izere,

a<b,x<Yyise ax <b.yolur.

a>b, x>yise, ax > b.yolur.

NOT: Ayni yonlu esitsizlikler taraf tarafa gikarilamaz ve bdliinemez!

4 <7 ve-3<5 olmak uzere,
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5. Ayni isaretli reel sayilar siralandiginda, bu reel sayilarin garpmaya gore tersi alinirsa
esitsizlik yon degistirir.

| | 4<9ise
a, bER" vea<bise — > __— our
a b -20 < -8 ise
a, bER vea<bise _|>_| olur. I I
a b ——5<——9|se
I I .
— > — ISe

2 I
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b) Zit isaretli reel sayilar siralandiginda, bu sayilarin garpmaya gére tersi alinirsa esitsizlik yon
degistirmez.

a, bER, a<0veb>0isea<byve —I < —Idir.

a b
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6. a b, xER ve

a<x, x<bisea<b olur

5<7 ve7<9ise
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7. ki reel sayinin garpimi poxzitif ise bu sayilar ayni isaretlidir.

a.b>0isea<0,b<Oveyaa>0,b>0 olur.

3.a>0ise

(-20).b > 0 ise
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8. ki reel sayinin carpimi negatif ise bu sayilarin isaretleri birbirinden farklidir.

a,b<0isea<0,b>0veyaa>0,b<0 olur.

|5.a <0 ise

(-4).b <O ise
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9. a,bER veO<a<b<|ise,

e 0O<a+bx?2 e ab<|
¢ 0< > < | S
b a b
°_I+_>2 | | 0
e — - — >
a b a b
I | .
0< —< —< 1| ise

3 2
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10. Biri digerinden biiylik olan iki pozitif reel sayinin pozitif tam sayi kuvvetleri alindiginda
esitsizlik bozulmaz, yon degistirmez.

a, b € R*, n € Z* olmak lizere,
0<a<bicina"<b"olur.

4 < 8 olmak uzere,

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




| 1. Farkl iki negatif reel sayinin;

a) Tek kuvveti alinirsa, esitsizlik bozulmaz, yon degistirmez.

a, b € R, n € Z" olmak uizere,

2n-1

Y
a<b<O0icina™ <b™ olur.

-5 < -3 olmak uzere,
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b) Cift kuvveti alinirsa, esitsizlik yon degistirir.

a, b E R, n € Z" olmak uzere,

. 2
a<b<O0igina™>b" olur.

-6 < -2 olmak uzere,
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12.  Sifir ile bir arasinda yer alan bir reel sayinin pozitif kuvvetleri kendisinden kiigtiktiir.
a€ER,n€EZ" ven =2 olmak lizere,

+1
0<a<l—>0<a"<a"<a< | olur
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13. -1 ile O (sifir) arasindaki sayilarla 1’den biiylik sayilarin pozitif kuvvetleri, kendisinden
buytktir.

3
| |
a€ER,n€EZ" ven 22 olmak lizere, (_7) > _7_’

-l<a<0icina">a olur.

a€R*, n€Z ven 22 olmak lizere, (_ I) s |

a>licina">a olur.
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4. -1’den kiigiik reel sayilarin pozitif ift kuvvetleri kendisinden biiylk, pozitif tek
kuvvetleri kendisinden kuguktiir.

a€ER ven =2, n€Z olmak uzere,

2n-|
"' <a veya

a<-ligina
. . 2n
a<-ligina™ >a olur.

(-3)° < (-3)° < (-3)

(-5)* > (-5)* > (-5)
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ORNEK

5
5 .2 b 3
a’.b" <0, — <0Oveac >0
C

olduguna gore; a, b ve c’nin isaretlerini bulalim.
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ORNEK

-5<x <2, -4<y<6olduguna gore,

A- xvey reel sayilar olmak iizere; B- x ve y tam sayilar olmak iizere;

a) 3x-y a) 3x —y en buylk tam sayi degeri kagtir?
b) x.y b) x.y en kiigiik tam say1 degeri kagtir?

g X4y
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ORNEK

a, b € R olmak uzere,

a’<ave 3b— |la—6 =0 olduguna gére, b yerine yazilabilecek tam sayi degerlerinin
toplami kagtir?
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| < — < 5 olduguna gore, X'in ¢ozim kiimesini bulalim.
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ORNEK

X—22a
x+b<5

esitsizlik sistemini saglayan X’in alabilecegi en genis deger araligi [3,9] olduguna gore,
a.b carpimi kagtir?

dersdeo
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ORNEK

(0,999)* < (0,999)"

esitsizligini saglayan en kuiglik x tam sayisi kagtir?
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ORNEK

2°=5, 3" =35, 4° =15 ifadesini siralayiniz.
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