ders

ogrenmenin en kolay volu o!

MAT 2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




DETERMINANT

e www.dersdeo.com

olay y




mxm kare matrislerin kiimesi K olmak tizere, K kiimesinden reel sayilara tanimli fonksiyona
determinant denir ve det (A) veya |A| ile gosterilir.

Determinant bir matrisin reel sayilar kiimesindeki goriintistdiir.

A= [ a, |] ise det(A) = |A| = a,

A= [ a b ] ise det(A) = |A| = a.d — b.c
C
2x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




A= 3 ise det(A) ‘yr bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sinx  -cosX

A= ise det(A) ‘yr bulunuz.
cosx  sinx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x+2 X

A= ise det(A) ‘yr bulunuz.
x+3  x+l|

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I2 = -| olmak lizere;

-1 -
determinantinin degerini bulunuz.

[+ 3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x+3a -2

=0 denkleminin bir kéki -1 ise a sayisini bulunuz.
at2 X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

log,x log,x

=2 ise x sayisini bulunuz.

6 log 81

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2012 2010

determinantinin degerini bulunuz.
2014 2011

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sin3x sinx

= denklemini saglayan x dar agisini bulunuz.
cos3x cosx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Minor ve Kofaktor (Es Carpan)

A = [ s ] bicimindeki bir kare matrisin i. satir ile j. siitun atildiktan sonra geriye
] mxm kalan matrisin determinantina 3jj elemaninin minéru denir ve Mij ile
gosterilir.
it+]
Aij — (_ |) M i ifadesine ise ajj elemaninin kofaktori (isaretli minor) denir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




o ] matrisi veriliyor. Buna gore; M,,, M,;, M;, degerlerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




0O | 4 matrisi veriliyor. Buna gore; A, , A,;, A;, degerlerini bulunuz.
A= 2 | 3
1 2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

matrisinde a;, elemaninin kofaktori -5 ise a sayisini bulunuz.

I
0
I

derSdeO www .dersdeo.com

A -

ogrenmenin en kolay yolu ol




nxn Turindeki Matrislerin Determinanti

Bir kare matrisin determinantini bulmanin temel yolu s6yledir:

Matrisin herhangi bir satir ya da stitununda bulunan elemanlar ile kofaktérlerinin ¢arpiminin toplami,
bize kare matrisin determinantini verir.

Bu yontemde 0’in ¢ok oldugu satiri veya siitunu se¢mek isimizi daha kolaylastiracaktir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

matrisinin determinantini bulunuz.

I
0
2

derSdeO www .dersdeo.com

— — A

ogrenmenin en kolay yolu ol




Sarrus Kurali

3x3 tiirtinde bir matrisin determinantini hesap etmenin bir yolu da Sarrus Kuralrdir.

Bu kurala gore, matrisin ilk iki satiri 4. ve 5. satir olarak tekrar yazilir ya da ilk iki siitunu 4. ve 5. stitun
olarak yanina yazilarak kosegenler carpilir. Farkl kosegenlerin ¢arpimlari toplanir ve en sonunda bu iki
toplamin farki determinanti verir.

llk iki satir alta yazilirsa,

N
\ | a ilk iki siitun yan tarafa yazilarak da yapilabilir.
(+) isaretler toplanir, (-) isaretler toplanir ve toplamlar gikartilirsa determinant
bulunur.

Al =

/
e
Wi \”\\;

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

determinantinin degeri kagtir?
A) -1 B) -2 C) -3 D)-4 E) -6

N — N
w N w
o oN

LYS 2010

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




Determinantin Ozellikleri

1) IAI=IAT]

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




2) Bir matrisin herhangi iki satiri ya da herhangi iki siitunu orantili ise determinant 0’dir.

a b ¢
ka kb kc| =0
d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




3) Bir matrisin herhangi bir satirinin ya da siitununun tiim elemanlari O ise determinant da 0’dir.

a b c
0 0 0| =0
d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




4) A, nxn tipinde bir matris ve k€ R olmak lizere, det(k.A)= k".detAdr.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




5) Bir determinantin iki satiri ya da iki stitunu aralarinda yer degistirirse determinant isaret degistirir.

a b c m n
m n k|= _|a b =c
d e f d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




6) Bir determinantin bir satiri ya da bir stitunu bir k skaler sayisi ile garpilirsa determinanti da k katina gikar.

a b c S
kx ky kz = klx y z
C| e f d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




7) Bir determinantta herhangi bir satirin tiim elemanlari k ile garpilip bagka bir satira ya da siituna eklenirse
determinantin degeri degismez.

a b c a b c
X 'y - | xtka y+tkb z+kc
d e f d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




8) Bir determinantin bir satiri ya da siitunu iki terim toplamindan olusuyor ise bu matrisin determinanti ayri
ayri olugan determinantlarin toplamina esittir.

atx bty ctz a c X y z
m n k _ | m n k|, mn k
d e f d f d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




9) A ve B ayni dereceden kare matrisler olmak lizere, |A.B| = |A|.|B| dir.

10) |A"] = A"

I
L) |A] = m

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A= [(I’ ‘2‘] ve B = [? ‘5‘] olduguna gére, det (A.B) yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A = 2 3 = .. 4\ -
N olduguna gore, det(A") U bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A= 3 4 3 ) N
N ) olduguna gore, det(A™) i bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




X
A=11 4 5 veriliyor. |A| + |AT| = 2 olduguna goére X’i bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




a b ¢ 2x 2y 2z
A=|d e f| =3 oldugunagére, [a b ¢ determinantinin degerini bulunuz.
X y z d e f

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A= [ e ]3)(3 ve det(A) = 2 olduguna gore det(3A) yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A= [ ; : ] olduguna gére det(2.A.A") u bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




2 3 4
-l 2 3| determinantinin degerini bulunuz.
4 6 8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

18 19 20
30 31 32 [ determinantinin degerini bulunuz.
33 34 35

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x | 2 xtl | 2
y 2 3|=8 olduguna gore, yt3 2 3| determinantinin degerini bulunuz.
z 4 5 z+t2 4 5

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A [DE] / [BC] olmak iizere
|AD|=x, | AE| =y, | AB|=¢
|AC|=b, |BC|=a, |DE|=z

X y z
\ 2014 2015 2016 | determinantinin degerini bulunuz.

C b a

vs)
Y
@]

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




a a [ determinantinin degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Ek Matris

matrisi m. dereceden bir kare matris olsun. A matrisinin kofaktérlerinin

MXM  olusturdugu matris olan A = I: aij ] matrisinin transpozuna
mxm
ek matris denir. ve Ek(A) bigiminde gosterilir.
- T - -
A A Ag A Ay Ay
Ek(A) = | A A, Ay = An An Ay olur.
| Ay Ap Ay | | Az Ap Ay

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Ek Matrisin Ozellikleri

) Ek(A).A = A.EK(A) = |A].]

Ek(A)
det(A)

3) Az[i1 3] — Ek(A):[_ZI :]

2) Al =

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A= [; ‘21' ] olduguna gore, Ek(A) yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




I 2 3 a b ¢
A= 4 5 ¢ | ikenEk(A)= | d e f | olduguna gore, k'yi bulunuz.
7 8 9 k | m

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




