ders

ogrenmenin en kolay yvolu o!

MAT 2
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ogrenmenin en kolay yolu o!




DiZILER
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Tanim kiimesi sayma sayilari olan fonksiyona dizi denir.

A kiumesi bos kiimeden farkli olmak sartiyla,
f:N*— A ile gosterilir.

Eger A = R olursa

f:N* —> R reel sayi dizisi denir.

f:N* — N* sayma sayisi dizisidir.

NOT:

Dizi olan fonksiyonlar Vn€NT igin tanimh olmalidir.

dersdeo
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f:N*—> R olan dizide
n=1.2.3...., nverilerek
f(1) — a, dizisinin birinci terimi
f(2)— a, dizisinin ikinci terimi

f(n) —» a, dizisinin n. terimi bulunur.
an dizinin genel terimidir.
Boylece (a,) = (2, 2y, a3, ..., a,, ...) dizisi elde edilir.

dersdeo
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Ornegin,
f: N*—"R olmak lizere
f(n) = n2— | olsun.

Dizinin terimleri

(1), £(2), ..., f(n),...)
0,3,8,....(n2— 1),...) olur.

NOT:

I) Diziler genel terimi ile bellidir. Dizinin bazi terimleri verilip genel terimi bulunamaz.
2) Genel terimi tanimsiz yapan en az bir pozitif dogal say1 degeri varsa, bu genel terim dizi
belirtmez.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Asagidakilerden hangisi bir dizinin genel terimi olamaz?
a) (a,)=(2n+5)

b) (b,) = (tan5n)

2n+3
c) () =\3n+5

d) (d)= (3

e) (e,)=log(4—-n)

3
()= (R anra
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ORNEK:

. a;ta; . -
(a,) = n?+2ise =23 isleminin sonucunu bulunuz.

a,ta,

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(=D, n=0 (mod3)
(a,) = 2n+5 , n =1 (mod3)
|-2n , n =2 (mod3)

olduguna gore a; + a3 + a,; toplaminin sonucunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

3n—2
(an) = Sn+4

) dizisinin kaginci terimininﬂ oldugunu bulunuz.

32
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

_(2ntlyN .7 o
(a,) = (4n—3 ) dizisinin 3 teriminden sonraki terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Her n > | igin;
a, =2vea, =3 +a,_, olduguna gore a,; ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Her n 2 | igin;
— _ < . .
a, =1l vea,=3n+a_,, olduguna gore a, ‘ u bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Her n 2 | igin;
a,=4vea,, =2.a,olduguna gore a, dizisinin genel terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




= (- I I | § . y
a, ‘( |.2"' 73 + 34 +....+ n.(n+|)) olduguna gore a;s ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(@) = ( m) dizisinin ilk 5 terim toplamini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = log(+y (n+2) dizisinin ilk 62 terim ¢arpimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (n2 = 2n — 15) dizisinin kag teriminin negatif oldugunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (D=5

13-2n ) dizisinin kag teriminin negatif olmadigini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

+ e oo <
(a,) = ( :+7| ) dizisinin kag teriminin tam say1 oldugunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (M) dizisinin kag teriminin tam sayi oldugunu bulunuz.
n+2
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = ( 22:; ) dizisinin kag teriminin 3L ‘ ten kiigiik oldugunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

_(_ 2 o S R y .
(a,) (—3n+4 ) dizisinin kag teriminin (20 ' 70 ) araliginda oldugunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (n2 — 6n + 3) dizisinin en kiiglik terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (= n? — 4n + 2) dizisinin en buyiik terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (2n2 = 9n + 1) dizisinin en kigik terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (n?2 + 4n + 5) dizisinin en kiigiik terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Sabit Dizi

Tidm terimleri birbirine esit olan diziye sabit dizi denir.
e ‘fa, dizisi sabit dizi ise n ‘ye bagh terim olmamalidir’

+
e (a)= ( E:,:_FZ) dizisi sabit dizi ise % = TY olmaldir.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (k=1)n? + (p-3).n + 2k + p dizisi sabit dizi olduguna gére, bu dizinin 10. terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

3ntSy L y .
(@) = ( 6+kn ) dizisi sabit dizi olduguna gore k sayisini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ESIT DIiZILER

V n € N*igin a, = b, ise (a,) ile (b,) dizileri esittir denir. Bu durum (a,) = (b,) bigiminde gosterilir.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Genel terimleri (a,) = (cosn 1) ve (b,) = (—I)" olan dizilerin esit olup olmadigini inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




DiZILER KUMESINDE iSLEMLER

(2, £ by) = (2,) = (by)

(2, - by) = (a,) - (by)
(a:b)=ﬁ,(b¢0)
" by T

k. (a,) = (k.a,) biciminde tanimlanir.

www.dersdeo.com




ORNEK:

(a,) = (ﬁ , (b)) = (in) dizileri igin (a,) . (b,) , (6,) ve 3(a,) dizilerini bulunuz.

(a,)

www.dersdeo.com




ORNEK:

nt2,n>2 3n—2 ,n<5
(a,) = ve (b,) = dizileri veriliyor. Buna gore (a,) + (b,) dizisinin genel
2n+l,n<2 n ,n25  terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




MONOTON DIZILER

V n € N* igin,
a, <a,,, «<— (a,) monoton artandir.

a,>a,,, +—> (a,) monoton azalandir.

M)
IA

a,;; +— (a,) azalmayandr.

>a,,, +—> (a,) artmayandir.

S
|

NOT:

““azalmayandir’”’ kelimesinin anlaminin “‘artar veya aynen kalr.”’
“artmayandir’’ kelimesinin anlaminin ““‘azalir veya aynen kalir”’ olduguna dikkat ediniz.
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ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK:

(@) = (Ln) dizisinin monotonluk durumunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = T‘\E_I) dizisinin monotonluk durumunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

an+b

entd ) biciminde olan diziler igin,

a, b, ¢, d reel sayilar olmak lizere; genel terimi (m,) = (
I) Paydanin koki olan __cd > | ise (m,) monoton degildir.
2) _Td < | ise dizi monotondur.

a.d — b.c > 0 artan

a.d — b.c < 0 azalan

3) a.d —b.c = 0 ise dizi sabittir.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(@) = ( 7 +3 ) dizisinin monotonlugunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

_ (_ntl e < . -
(@) = 3ntl dizisinin monotonlugunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

—(2n+3 ) i . -
(@) = ( T ) dizisinin monotonlugunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

_ ( 4nt7 e . . ..
(@) = ( 7 ) dizisinin monotonlugunu inceleyiniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

a .
;—*' > | ise a,,, > a, olur. Dolayisiyla (a,) monoton artandir.

n

a, > 0 oldugunda

= a . . N . .. .
Eger —“—;' < | ise a,,, <a, olur, ki bu da (a,) dizisinin monoton azalan oldugunu goésterir.
n
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

- 2" e < , -
Genel terimi (a,) = (n+1)! dizisinin monotonlugunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

an+b _d d
( cn+d ) dizisi igin = > | olsun._T‘ nin solundaki en blyiik tam sayi p ise a

biri dizinin en bliylk elemani, biri de en kuguk elemanidir.

» Ve 2, sayilarindan

Dizi monoton artan ise a, dizinin en kugiik elemani olup en bliyiik elemani yoktur. Dizi monoton
azalan ise a; dizinin en buyiik elemani olup en kuigiik elemani yoktur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

( _4n2_n| 7 ) dizisinin en blyiik ve en kugiik terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

( 3324 ) dizisinin eger varsa en buyik ve en kiiglik terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

(an? + bn + c) genel terimiyle verilen dizinin monotonlugunu incelerken,

. =b < 3. 2+ bn+
2 5 ise (an? + bn + ¢) monotondur.

a > 0 ise monoton artan,
a < 0 ise monoton azalandir.

.2 > % ise (an? + bn + c) monoton degildir.
. %2 = % ise (an2 + bn + ¢) artmayan veya azalmayandir.

a > 0 ise azalmayan, a < 0 ise artmayandir.
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ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK:

(2n? — 3n — 4) dizisinin monotonluk durumunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = (8n — n?) dizisinin monotonluk durumunu inceleyiniz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

(a,) = ( 5n% + bn + ) dizisinin monoton artan olmasi icin b ne olmaldir?
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Aritmetik Diziler
Ardisik terimleri arasindaki farkin esit oldugu dizilerdir.

@ —a; Ta3—a, =T —a3 = ...... =a, —a,, =r = ortak fark
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Ozellikler

1) a,=a +(n=I).r veya a,=a, +(n—p).r

2) Bir aritmetik dizide bastan ve sondan esit uzakliktaki terimlerin toplamlari esittir.
a, ay, a3, ..., g, |9, Ay Olsun.
a, ta,y=a,tayg=a;+tag=...

3) Bir terim, kendisinden esit uzakliktaki terimlerin aritmetik ortalamasidir.

= a,+a;3 o = ata;  a,ta,
2 2 3 2 2

4) Ik n terim toplami S_ olmak iizere,

S, =% (a,+a ) veya S = % (2a,+(n-1).r)
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizidea, =3 ver = % ise a7 ’yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a; = 18 ve ag = 24 ise a, ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a; = 3 ve r = 2 ise kaginci terimin 39 oldugunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

_ataeta;;

astas

Bir aritmetik dizide oranini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

2x + |, 10 — x, 6x — | bir aritmetik dizinin ardisik li¢ terimi ise x ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

2cos*x .y, — 2sin*x bir aritmetik dizinin ardigik ti¢ terimi ise y ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a;, —a; = 14 ve a; + a;, = |0 ise a5 ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

a; = 4 ve ag = 7 olan aritmetik dizinin genel terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a, + a; + ag = 18 ve a, + a, = — 2 ise ortak fark olan r ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide ag2 — a2 = 48 ve a;, = 3 ise a ‘y1 bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

3 ile 120 arasinda aritmetik dizi olacak sekilde 38 tane terim yaziliyor. Olusan bu dizinin 10
terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Konveks bir ¢okgenin i¢ agilari, bir aritmetik dizinin ardisik dort terimidir. En kiiglik agi 30
derece ise en buyik aciy1 bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a, =y ve a, = x ise ag ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a; = 4 ve a; =22 dir. a o+ a,_5 = 65 ise x ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a, =y ve a, = x ve x +y = |6 ise a, ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a; = 4 ve r = 3 ise S,; ‘U bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide a;; —a; = 20 ve a; = 5 ise S; ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide S, = n? + n ise a4 ‘u bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide S|, —S;;=a+b , Sg—S;,=a—-4bver =5 ise b ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide S, = 3n? + 2n ise aritmetik dizinin genel terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

—9 ile 19 arasina aritmetik dizi olacak sekilde 10 terim yaziliyor. Bu 10 terimin toplamini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir aritmetik dizide S,; —S,, = 45 ve a, = | ise a;; ‘u bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Geometrik Diziler

Ardisik 2 terim arasindaki oranin esit oldugu dizidir.

d) a3 _ n

al - a2 T eeeee T an_l

= r = ortak garpan
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Ozellikler

1) a,=a;r'veyaa =a,.r?

2) Bir geometrik dizide bastan ve sondan esit uzakliktaki terimlerin garpimi esittir.
a), @y, a3,....,2)g a|9, Ay Olsun.
al .a20:32.3|9:a3.a|8: ......

3) Bir terim kendisinden esit uzakliktaki terimlerin geometrik ortalamasina esittir.

— D —
a, = \/a|.a3 =) 3°=2,.33
2 — —
‘ a3* = a,.a5 = a,.a4 olur.
4) llk n terim toplami,

—prn
S.=a,. 1= olur.
| —r
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide a,, = % ver= LZ ise a4 ‘U bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide a, = 24 ve ag = 768 ise a, ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide ag = 2° ve a, = 27 ise geometrik dizinin genel terimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide a, = x ve a;; =y ise as, ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

VA=A

logy25 , x, logs81 sayilar1 bir geometrik dizinin ardisik li¢ terimi ise x ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

ilk 7 terim garpimi 37 olan bir geometrik dizide a, ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Jile % arasina yerlestirilecek 3 sayi ile geometrik dizi olusturuluyor. Dizinin ortak ¢arpanini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

2 ile 16 arasina geometrik dizi olacak sekilde 20 sayi yazilirsa ag ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

4
r = 2 olan bir geometrik dizide Z % = — ise a, ‘i bulunuz.

L
16
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizinin 10. terimi | ‘dir. Bastan en az kag terimin ¢arpiminin | oldugunu bulunuz. (r #)
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide a5 + a, = 6 ve a; + a, = 96 ise ag ‘i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide a; + a, = 21 ve a, + a; = |18 ise ortak garpanin alacag degerler ¢arpimini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide a, =L2 ve r = 2 ise S; ‘y1 bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizidea; =2, r = 2 ve S, = 254 olduguna gore n ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

ilk 6 terim toplami ilk 3 terim toplaminin —7 kati olan bir geometrik dizinin ortak ¢arpanini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

Bir geometrik dizide S, = 121 ,a, = | ve a, = 81 olduguna goére n ‘yi bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

Bir dizinin terimleri, hem aritmetik dizinin hem de geometrik dizinin terimleriyse bu dizi sabit dizidir.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK:

a, b € R*
aZb?, 2ab?, 3(a + b?) sayilari hem aritmetik hem de geometrik bir dizinin ardisik {ig terimi ise b ‘yi
bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




