ders

ogrenmenin en kolay yolu o!

MAT 2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




INTEGRAL

www.dersdeo.com




integral Alma Kurallari

Diferansiyel Kavrami

f: A—> R fonksiyonu V x € R igin tirevli ise,

dx (f(x)) = f'(x) ifadesine f(x)’in turevi denir.

d(f(x)) = f'(x). dx ifadesine f(x)’in diferansiyeli denir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

d(3x3 + 2x + 1) = (9x2 + 2) . dx

dud—u2+2u+2)=(3u?-2u+2).du

d(sint + et) = (cost + e') . dt

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Belirsiz integral

Turevi f(x) veya diferansiyeli f(x) . dx olan F(x) fonksiyonuna f(x)’in belirsiz integrali denir.
[ f(x) . dx = F(x) + ¢

c € R sayisina integralin sabiti denir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




_[ simgesine integral isareti, f fonksiyonundan F(x) + ¢ fonksiyonunun elde edilmesini saglayan
isleme integral alma iglemi denir.

F(x) fonksiyonuna, f(x) fonksiyonunun ilkel fonksiyonu denir.

_[ f(x) . dx ifadesindeki x degiskenine integral degiskeni, f(x) fonksiyonuna ise integrant denir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




integralin Ozellikleri

) [ d(ie) = 69 +

2) dd—x (J ) . dx) = f(x)

3)d (f f(x) . dx) =f(x) . dx

4 [a.fx).dx=a [ f(x).dx

5) | (F() £ g(x)) dx = [ f(x) dx & [ g(x) dx

6) [ f(x). dx = [ f(y) dy = [ f(u) . du

derSdeO www .dersdeo.com




ORNEK

[dee+3)=x2+3+c

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

i (I sinx . dx) = sinx

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

d ([ e . dx) =ex. dx

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




integral Alma Kurallari
I)Ia.dx=ax+c

n+l
2) | xn.dx= X—+
)Ix X T c

3) [-Ldx =Injx| +

4)Iex.dx=ex+c , Iex+m.dx=ex+m+c
X ax+m

5) fa<.dx=—— +c , [am. dx="— +c
Ina Ina

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




6) I cosx.dx =sinx +c , Icos(mx) .dx = nl1_ sin(mx) + ¢

i == i == I_
7) I sinx . dx cosx +c Ism(mx) . dx p cos(mx) + ¢

I
cos2x
I
sin2x

dx = I sec2x . dx = tanx + ¢

8) [ (I +tan) dx = |

9) I (I + cot?x) dx = I dx = I cosec?x . dx = — cotx + ¢

dx = arctanx + ¢ = — arccotx + ¢

| + x2

I :
1) I— dx = arcsinx + ¢ = —arccosx + ¢

www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

IS . dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(x3 + 4x) . dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(6x2 — 9% + 5) . dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(x + 2) . (2x — 3) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx . e
— —5 integralinin esitini bulunuz.
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3
I Vx . dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3 6
I (\/x_2 — \/;) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Vx+ 1)2dx integralinin esitini bulunuz.
8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I Vx. (2 + 5x2) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ix3+3

> dx integralinin esitini bulunuz.
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3x +2
J Vx

dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I Inx . dy integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2 , o
I (x+ 1) gx integralinin esitini bulunuz.
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I (e< + x?) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I (3* = x3) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2x _ . C
I < II dx integralinin esitini bulunuz.
eX —

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I (sinx + cosx) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

J

integralinin esitini bulunuz.
cosecx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I sin?x dx + I cos?x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3
99X dx integralinin esitini bulunuz.
| — sin2x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Idx

2
I —I X" dx integralinin esitini bulunuz.
+ X

| + x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

|
sin2x . cos2x

dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I{sin % + cos %J dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I | + cos2x

dx integralinin esitini bulunuz.
cosXx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I( L _I de integralinin esitini bulunuz.
cos>x  sin?x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I tan?x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(tana + sinx + %J dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

J

I > integralinin esitini bulunuz.
+ X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
I VI —x2

= dx integralinin esitini bulunuz.
— X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I x2 . d(3x) integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I d(x3 —x?)

X

integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I cosecx . d(cosx) integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

d

I (I sin?x . dx) integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

d (Ilnx dx) integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ix Af(x) . dx =x2+ x + ¢ olduguna gore, f(x) asagidakilerden hangisidir?

x3 x2 |
A) 2 B) x + Inx Q)5+ 2+ ox D) x + | E) 2+~

OYS 1987

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f'(x) = 5x + 3 ve f(2) = 4 olduguna goére, f(1)’in degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = I (3x2 — 2x) dx fonksiyonu A (- I, 3) noktasindan gegtigine gore, f(2)’nin degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = 3x% — 2x + 6 fonksiyonunun ilkeli x = | icin 8 degerini aliyorsa, x = 2 igin kag degerini aldigini
bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

fli(x) = 6x—2
f1(0) = 4
0) = |

kosullarini gergekleyen f fonksiyonu igin f(1) degeri kagtir?

A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8
LYS 2010

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

f2x+ 1) = I x2 . d(3x) olduguna goére, f(1) — f(— 3) farkini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

J(F69 + x . f1(x)) dx = x2 = 2x + 2 ve f(I) = 3 olduguna gére, f(2)'nin degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = f(x) fonksiyonuna, tizerindeki her bir (x, y) noktasindan gizilen tegetin egimi 3x + 5 ’tir. y = f(x)
fonksiyonunun en kiiglik degeri 6 olduguna gore, f(x) fonksiyonunu bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) fonksiyonuna A (3, |) noktasinda teget olan dogrunun egimi 2'dir. f ''(x) = 2x + | olduguna gore,
f(0)'in degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = O Id (x*=x3+2) dx fonksiyonunun déniim noktasinin apsisini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Integral Alma Yontemleri
Degisken Degistirme Yontemi

If(x) dx integrali, integral alma kurallari ile dogrudan hesaplanamayabilir. Bu durumda integralde
uygun bir donugiim yapilarak, integral daha basit bir integrale donusturdlir.

Genelde degisken, degistirilecek ifadenin tirevi yaninda bulunmahdir.
¢  Kuvvet fonksiyonunda genelde tabana degisken degistirilir.
«  Ustel fonksiyonlarda genelde kuvvete degisken degistirilir.

* Trigonometrik fonksiyonlarda genelde aciya degisken degistirilir.

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

x + 2)* dx integralinin esitini bulunuz.
8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x2 + 6x + 1)3. (2x + 6) dx integralinin esitini bulunuz.
8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

5
I Vx + 3 dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2x + 1) dx integralinin esitini bulunuz.
8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I Vx2+ | .x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

6x2 + |2
W3 +6x+ 10

dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(tan7x + tan®x) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

If " (x) . f'(x) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

[
I iy dx integralinin esitini bulunuz.

(x)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I I dx integralinin esitini bulunuz.
x+3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I arctanx g,

I > integralinin esitini bulunuz.
+ X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4sin3x . cosx dx integralinin esitini bulunuz.
g $

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Inx , C
I —— dx integralinin esitini bulunuz.
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isinzx . sin2x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Icosx . sin2x dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I 3 dx integralinin esitini bulunuz.
3x + 2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

J’ COSsX

: dx integralinin esitini bulunuz.
3 + sinx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

J’ 2x + 3

dx integralinin esitini bulunuz.
x2+3x+5

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Itanx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

eX
I ) dx integralinin esitini bulunuz.
e

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I dx integralinin esitini bulunuz.
x Inx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X + e

integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Iex+5 dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sz . e¥'*5 dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

e‘/X . .. e
I dx integralinin esitini bulunuz.

24/x
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

e . T
I— — dx integralinin esitini bulunuz.
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ie2X+5 dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ies“‘x . cosx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

IZX‘3 dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I32X‘4 dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

IS“‘"X. sec?x dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Irrxz. x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




I dX8 integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

ISX. e* dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isin(x + 3) dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sz . cos(x? — 2) dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isin(éx + 2) dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sinvx
J W

dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3dx

———= integralinin esitini bulunuz.
cos?(3x — 5)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx

————— integralinin esitini bulunuz.
X . sin?(Inx)
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Icos(sinx) . cosx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isin(cos2x) . sin2x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2 .
J’ cosec?(arcsinx) dx

VI - x2

integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I : C
I ————— dx integralinin esitini bulunuz.
| + cosx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I X dx integralinin esitini bulunuz.
Vx +2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I2X3 VI +x2dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(x + 1)2 (x — 2)* dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I
J’x+\/>?

dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3
I YIS dx integralinin esitini bulunuz.

X+ 3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Trigonometrik Fonksiyonlarin integrali

) m,neZ
I (sinx)™* ! (cosx)?m* ! . dx integralinde kuvveti kiigiik olan ifade,
(sinx)2"* ! = (sinx)?" . sinx  veya (cosx)?*! = (cosx)?". cosx

seklinde yazilarak cosx = t veya sinx = t donuigiimu yapilr.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Icos3x . dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isin3x . cos’>x . dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




2) mneZ

I (sinx)2" . (cosx)?™* ! . dx

integralinde kuvveti kiigik olan (cosx)?™ . cosx seklinde yazilarak sinx = t déniigimu yapilir.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isinzx . cos3x . dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sin3x : e
I ——— dx integralinin esitini bulunuz.

cos*x
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ogrenmenin en kolay yolu ol




3) mn€ Z*

I (sinx)".dx  veya I(cosx)zm . dx
integrallerinde;

| + cos2x

LOSQX veya cos2x = >

: 2, —
SIN“X =
2

formiilleri kullanilarak derece indirgemesi yapilr.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Isinzx . dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I | 6sin24x . cos24x . dx integralinin esitini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




4) Icosmx . cosnx . dx
veya
Isinmx . sinnx . dx — integrallerinde ters donlsim formiilleri uygulanir.

veya

Isinmx .cosnx.dx _

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT

cosa . cosb =—£ (cos(a + b) + cos(a— b))

sina . sinb = — _é (cos(a + b) — cos(a — b))

sina . cosb =—£ (sin(a + b) + sin(a — b))
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4Icos6x cos4x dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




5) Ozel Déniigiimler

ORNEK

V4 — x2 dx integralinde x = 2 . sint donlisimu yapilirsa elde edilecek integrali bulunuz.
g Yap g

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I V9 + x2 dx integralinde x = 3 . tant doniisimu yapilirsa elde edilecek integrali bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I Vx2-25 dx integralinde x = 5 . sect doniigimui yapilirsa elde edilecek integrali bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Rasyonel Fonksiyonlarin integrali

A) Payin derecesi, paydanin derecesinden bliyiik veya esitse polinom b&lmesi yapilir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I X+ 3 dx integralinin esitini bulunuz.
X+ 2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx integralinin esitini bulunuz.

x2 + 2x + 4
I X—2
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x2 — 4 . L
I dx integralinin esitini bulunuz.
x2+ |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




B) Basit Kesirlere Ayirma Yontemi

I % dx integrali icin; der [P(x)] < der [Q(x)] ise basit kesirlere ayirma yontemi kullanihr.
X

P(x) A N B
(ax +b) (cx +d) ax+b cx +d

PO __A B
(ax +b)2  ax+b  (ax + b)?

P(x) __A , _Mx+N

(ax +b) (cx?+dx+e) axtb ox2+dx+e
\ J

A<O
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I 2dx

A integralinin esitini bulunuz.
x? — |
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

5dx
'[ (x—=2) (x + 3)

integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I 3x+3

dx integralinin esitini bulunuz.
x2 -9

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

5x + 3
I(x+ 1) (x—1)2

dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X + 3 . o . 0,0
I( D o2+ 1) dx integralinin esitini bulunuz.
x— 1) (x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X
Ieédx integralinin esitini bulunuz.
e2X — eX — 6

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4cosx dx _ o o
I : : integralinin esitini bulunuz.
sin2x — 2sinx — 3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




C) Arctan’li ifadeler

G}/y tam karesi alinan ifadenin tiirevi

0@ . dx = Arctanx + ¢ = — Arccotx + ¢
mutlaka  tam kare
olmaldir. ifade

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I . C
I dx integralinin esitini bulunuz.
| + (x + 3)2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I . C
I dx integralinin esitini bulunuz.
x2—4x +5

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I : C
I dx integralinin esitini bulunuz.
16 + x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I : C
I dx integralinin esitini bulunuz.
| + 4x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

eX
Iﬁ dx integralinin esitini bulunuz.
+e

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

COSX . _ I
I ——dx integralinin esitini bulunuz.
| + sin?x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx : L
I integralinin esitini bulunuz.
x . (I +Inx?)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx , T
I integralinin esitini bulunuz.
x2 + |0x +29

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I ———dx integralinin esitini bulunuz.
25 + 49x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

| : L
I ——dx integralinin esitini bulunuz.
eX +eX

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




D) Arcsin’li ifadeler

G}/y tam karesi alinan ifadenin tiirevi

I— . dx = Arcsinx + ¢ = — Arccosx + ¢

mutlaka tam kare
olmalidir, ifade

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I £X integralinin esitini bulunuz.
VI - (x-3)2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

J- 2dx

] integralinin esitini bulunuz.
| — (2x + 8)?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx i . e
I —— integralinin esitini bulunuz.
V25— x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx
I ——— integralinin esitini bulunuz.

V9 — 4x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx integralinin esitini bulunuz.

I VI —x8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2x
I ———— dx integralinin esitini bulunuz.

VI - 4

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

sin2x

dx integralinin esitini bulunuz.
V1 —sinx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx
I integralinin esitini bulunuz.

Vox2_6x—8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

dx : T
I ——— integralinin esitini bulunuz.

vV 2x — x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Kismi integral

Iu.dv=u.v—Iv.du

/ N\

Tirevi  Integrali
alinacak  alinacak
ifade ifade

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




u’yu segerken genelde 6ncelik sirasi olarak,

L A P T U ralleralie

Logaritmali Arc’h  Polinomlar  Trigonometrik  (Jstel
ifadeler ifadeler ifadeler ifadeler

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ix . e dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ix . sinx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ilnx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Iarctanx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ie"’T dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Iex . sinx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

Bazi kismi integral sorularini agagidaki pratik yol yardimiyla daha kolay ¢6zebiliriz.
Pratik yolu kullanabilmemiz igin;

* Carpanlardan birinin polinom fonksiyon,

* Digerinin ise integrali kolay alinabilen bir ifade olmasi gerekir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I2x2 . €< dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Ix3 . cosx dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(3x + ) 2 dx integralinin esitini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Belirli integral
f: [a, b] — R integrallenebilen bir fonksiyon ve ¥ x € (a, b) igin;

b b
US,:/If(x) dx = F(x) | = F(b) — F(a) olur.

sinir & a

Alt sinir

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Belirli integralin Ozellikleri
) Je. fx)dx=c [fx) dx , (c €R)

b b b
2) [ (Fx)  g(¥) dx = [(x) dx + [g(x) dx
3) [(x) dx =0

b a
4) [f(x) dx = - B[f(x) dx

5) [f(x) dx = [f(x) dx + [f(x) dx , (a<c<b)

derSdeO www .dersdeo.com




ORNEK

4
I(XZ — 3x) dx integralinin degerini bulunuz.
-2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

/2
I(cosx — sinx) dx integralinin degerini bulunuz.

0 OYS 1987

derSdeO www.dersdeo.com




ORNEK

b
I(2x + 3) dx = 50 ve b —a = 5 olduguna gore, a + b kagtir?

a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

b > 0 olduguna gore,

b
I(Zx — x2) dx integralinin alabilecegi en buyiik deger kactir?
0
I 3 5 I 4
A = B) = C) 5 D) 3 E) 3
OSS 2008

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

|
2
I X dx integralinin degeri kagtir?
x+ |

A) __'2 +In2 B)— | +In2 C) In2 D) 2In2 E) | +2In2

OSS 2007

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

|
I(x + |) eX dx integralinin degeri kagtir?
0

A) e B)e— I C)e-2 D) 2e — | E) 2e - 3

OSS 2009

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




4
I 6x dx integralinin degeri kagtir?

0 2x + |

A) 12 B) IS5 C) 18 D) 20 E) 24

LYS 2010

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK
/3

I sm2x dx integralinin degeri kagtir?
o COsX
A)2 B) I C)o0 D) - | E)-2

LYS 2010

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

e?

integralinin degeri kagtir?

o X (Inx)2

3

A) B) > Q) D)2 E) 4

i
2
OSS 2008

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

(S (S

I In3x dx = 6 — 2e olduguna gore, I In*x dx integralinin degeri kagtir?
I |

A)7e-16 B) 8e — 18 C) 9e —-24 D) 10e — 26 E) [le —28

LYS 2011

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

|
Id(4x + x?) integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
| |

I x@* ! dx = I (a + 2) dx olduguna gore, a'nin alabilecegi degerlerin toplamini bulunuz.
0 0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Bir f fonksiyonunun grafiginin x = a noktasindaki tegetinin egimi |, x = b noktasindaki
tegetinin egimi V3 'tiir. f () ikinci tiirev fonksiyonu [a, b] araliginda siirekli olduguna gére,
a
If'(x) . fl(x) dx integralinin degeri kactir?
b

2
A) -1 B) I C)2 D) — E)T

LYS 2011

derSdeO www.dersdeo.com




ORNEK

J’ x3) . e
o integralinin degerini bulunuz.
B 25

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I(I + x°)3 x* dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

/4

Ieta"X sec?x dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www.dersdeo.com




ORNEK

/3 /3
Itanx dx + Itan3x dx integralinin degerini bulunuz.
/4 /4

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3 7
If(2x + 1) dx = A olduguna gore, If(x) dx integralinin degerini A cinsinden bulunuz.
-1 -1

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4 |
J(6) + 2) dx = A olduguna gére, [ (2f(x) + 2) dx integralinin degerini A cinsinden bulunuz.
I 4

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3 4 7
Ix dx + Ix dx + Ix dx integralinin degerini bulunuz.
I 3 4

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

a
) f(x), tek fonksiyon ise If(x) dx=0

—a
a a
2) (x), sift fonksiyon ise [(x) dx =2 [f(x) dx olur.
—a O

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

13

I(x + sinx) dx integralinin degerini bulunuz.
- 13

dersdeo

www.dersdeo.com




ORNEK

2
f(x) fonksiyonu x € (-2, 2) igin tek fonksiyondur. f(0) = 4, f(2) = 8 ise; If'(x) dx integralinin
degerini bulunuz. -2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK y

Yanda grafigi verilen f fonksiyonu igin

f x fl(x) — f(x)

| x2

dx integralinin degeri kagtir?

A) % B)i2 C)—§ D)—'3 E)%

LYS 2010

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yandaki f(x) fonksiyonunun grafigine gore,

3

J#1(x) £'(x) dx  integralinin degerini bulunuz.
I

f(x)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Leibnitz Teoremi

b(x)
F(x) = [f(t) dt olduguna gére,
a(x)

F!(x) = f(b(x)) b'(x) — f(a(x)) a'(x) olmaktadir.

www.dersdeo.com




ORNEK

22
cf_x[ I(X2 +3x—7) dx] ifadesinin egitini bulunuz.
10

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x3
f(x) = I dt olduguna gore, f'(2) ‘nin degerini bulunuz.
3 t2+¢

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x3
f(x) = I\/I +t2dt olduguna gore, f'(1) ‘in degerini bulunuz.

x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X2
f(x) = It dt olduguna gore, f(x) fonksiyonuna x = 3 apsisli noktada gizilen tegetin egimini bulunuz.

— X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x2

I t2 dt
9
lim —————— ifadesinin degerini bulunuz.
x—3 x2-9

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

/6

I [Icos3x d] dt degeri kagtir?

0

A)— ®) T <) 2 D) 3 E) 4

OYS 1996

derSdeO www .dersdeo.com




Parcali Fonksiyonlarin integrali

[a, b] araliginda tanimli f(x) pargal fonksiyon igin,a<c<b ve x=c , f(x)'in kritik noktasi ise;

b C b
Jf(x) dx = [(x) dx + [(x) dx olarak parcalanir.

a a C

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3x2  ,x>2ise . )
f(x) = <|:2X +1.x<2ise olduguna gore,

3

If(x) dx integralinin degerini bulunuz.
I

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

fx) = 3-x ,x<2ise
()= 2x—3 x22ise
3

If(x + |) dx integralinin degeri kagtir?
I

A) 2 B) 4 C) 6

dersde

03

u ol

D) 8

E) 10

LYS 2010

www.dersdeo.com




Mutlak Deger Fonksiyonunun integrali

Mutlak degerin kritik noktasi, belirli integralin sinirlarinin arasindaysa, belirli integralin sinirlari kritik
noktaya gore pargalanarak integral hesaplanir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2

le— | dx integralinin degerini bulunuz.
-1

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

lel (x + 1) dx integralinin degerini bulunuz.
-2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4

I(Ix — |1 + Ix+ 31) dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

™

Ilsinx cosx| dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

™

I\/I + cos2x dx integralinin degerini bulunuz.
/2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Doniigiim Sorulari

ORNEK

I 2x +23 dx integralinde t = x + 2 déniisiimii yapilirsa hangi integral elde edilir?
X —
I

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

In3m

Isin(ex) . €. dx integralinde e* = u donugiimii yapilirsa hangi integral elde edilir?
InTr

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

16
I V9 —x2 dx integralinde x = u* doniisiimii yapilirsa hangi integral elde edilir?
I

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

e4
Icos(lnx) . dx integralinde Inx = t donlslimi yapilirsa hangi integral elde edilir?
I

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

a-

sin(arctanx) . dx integralinde arctanx = u doniislimi yapilirsa hangi integral elde edilir?

)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

m
I(sinx — cosx) . dx integralinde t = m — x donilistim yapilirsa hangi integral elde edilir?

I
2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

i

2
Isin(arccosx) . dx integralinde t = arccosx doniigiimii yapilirsa hangi integral elde edilir?

0
OYS 1995

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




integralde Alan

1) y

»
»

b
Tarali alan = If(x) dx

a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




2)

b
Tarali alan = — [f(x) dx

a

f(x)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




3)

d
[fx) dx=5,-5, +5,

S a

imb\yc/xi . d
: Jlf)dx =, +5, +5,

a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




4) 4

b
Tarali alan = [f(y) dy

a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




5) Y

_______ b b
Tarali alan = - [f(y) dy
a

f(y)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




(*))}
~
X

b

>< g(x) Tarali alan = I(f(X) — g(x)) dx
(%) a

www .dersdeo.com




7) /

bf------- b
Tarali alan = [ (f(y) — g(y)) dy

a

www.dersdeo.com




> <

8)

/

d
[tyydy=5,-5,+s,

a

d

c il dy=s, +s,+s,
S, a
\ A
b

a
X

f(y)

dersdeo

- www.dersdeo.com




)
~

O [--=-===2
w

b
S, = [ (f(x) - g(x)) dx

M g(x)

. x S, = J (869 - f(x)) dx

e www.dersdeo.com

olay y




I 0) A
b
ol S, = [ (a(y) - (y)) dy
b === S, = bI (f(y) — g(y)) dy
S
I
giy) f(v)

derSdeO www.dersdeo.com
ogrenmenin en olu ol

olay y




NOT:

S, = 2§, olur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y Taral bolgeyi ifade eden integrali bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y Taral bolgeyi ifade eden integrali bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




y Tarali bolgeyi ifade eden integrali bulunuz.
C
] A (6, 4)
B > X
0 7

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
y S| =7 bl'2
S,=5br2

4
/S,\\ /%\ - S; = 2 br? olduguna gore, If(x) dx integralinin degerini
/-3 1\51/2 4 bulunuz. -3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yanda verilen tarali bolgelerin alanlari sirasiyla a, b ve ¢

y 9 7
1 birim karedir. Buna gore, [ [f(x)] dx — [ f(x) dx degeri
kagtir? 0 0
ﬂ A) 2a + b B) 2a + c C)2b +c
a C
52 D) 2¢ + b E) 2a + 2b + 2c
4 w 7 19 OSS 2009

f()

dersdeo

www.dersdeo.com




ORNEK

Y
4 10
I/O If(y) dy=-12 ve A, +A,+ A, =20 br?olduguna gére,
—4
A,
3
I f(y) dy integralinin degerini bulunuz.
3 0
A,
0 "
A
_4 \
f(y)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Tarali bolgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK Sekilde grafigi verilen birebir ve 6rten

Y f: [1, 21— [2, 4] fonksiyonunun tersi f ~""dir.
A
2 4
! Buna gore, If(x) dx + If"(x) dx toplami kagtir?
[ 7 f(x) I 2
5 5 A) 2 B) 4 C)6 D) 8 E) 10
1 1 : X
0 | 2 OSS 2006

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Tarali bolgenin alanini bulunuz.
y f(x) = x3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Tarali bolgenin alanini bulunuz.

v

f()

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




y Taral bolgenin alanini bulunuz.

W -=-=-

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




y Taral bolgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Asagidaki grafikte, A ve B bolgelerinin alanlari esit olacak sekilde y = k dogrusu verilmistir. Buna gore,
k’nin degeri kagtir?

A)2 B)3 C)4 D)— E) —

v

LYS 2011

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Tarali bolgenin alanini bulunuz.

y = Inx

dersdeo

www.dersdeo.com




ORNEK

Tarali bolgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Sekildeki parabol ile dogru arasinda kalan tarali bolgenin
alani kag birim karedir?

NS B~ OF DF B

\A > X ASS 2009
f(x) = 4 - 2x

f(x) = 4 — x?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y Tarali bolgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Tarali bolgenin alanini bulunuz.

A): x2
Y3
9
— Y =%
! » X
5
dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol

www.dersdeo.com



f:[l,3]—[2, 10]

f(x) = | + x2 fonksiyonunun grafigi yanda verilmistir.
[I, 3] arahg, esit uzunlukta iki alt araliga bélunip bu alt
araliklarin sag ug noktalari x, ve x, olarak
isaretleniyor. Daha sonra her bir alt aralig taban kabul
eden ve yiikseklikleri sirasiyla f(x,), f(x,) birim olan iki
dikdortgen ciziliyor. Bu dikdortgenlerin alanlari toplami

> X A ve f fonksiyonu ile x ekseni arasinda kalan bolgenin
alani B olduguna gore, A — B kag birim karedir?

13 15 19 23
A) % B 5 O5 DY B
LYS 2013

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

n bir dogal say1 olmak lizere,

. T
f:[n,n+1) [0, 2n)

—n)2
o= 2

biciminde tanimlanan fonksiyonlar ile x ekseni
arasinda kalan bolgeler sekilde tarali verilmistir. Buna
gore, tum tarali bolgenin alanlari toplami kag birim
karedir?
2 3 5 8 I
— P ——— — E —
N5 B OF Do B

LYS 2013

derSdeO www.dersdeo.com




ORNEK

f fonksiyonu birebir olmak iizere, birinci bolgede y = x ve x = | dogrulari ile y = f(x) egrisi arasinda
kalan tarali bélge agagida verilmistir. Tarali bélgenin alaninin f ~!(x) turiinden ifadesi agagidakilerden
hangisine esittir?

2 2
A) [ £71(x) . dx B) [ 2—f(x). dx
0 0
I I 2
) | (x—f-(x)) . dx D) | @-f-1()dx + ] f~1(x)dx
0 > X 0 0 |
3 I 2
= E) | (X—f"(X))dx+_[ (1 — £ (x))dx
0 |

LYS 2013

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

y = x? parabolii ile y = 6x dogrusu arasinda kalan bélgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = % » oy = % » X = 2 ve x = 5 grafikleri arasinda kalan kapali bolgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = Jx egrisi, y = | ve y = 3 dogrulari ile y ekseninin olugturdugu boélgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y?=9-x , x20 , y<O0 veeksenlerarasinda kalan bélgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = x3 — 9x ile x ekseni arasinda kalan bélgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Yarim Cember Denklemi

M (0, 0) ve yarigapi r birim olan ¢gemberin grafigi;

Y

~
\

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




1) N 2) ¢
r -r r
/‘\ \/ » X
> X
-r r —-r
y =r2—x2 y=—-Vr2—x2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




3) 4 4) N

X=\/r2—)’2 X:—\/rz—yz

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4

I V16 - x2 . dx integralinin degerini bulunuz.
—4

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3

I V9 —x2. dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

0

I V36 — x2 . dx integralinin degerini bulunuz.
-3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

0
I Vi6 - (x + 4)2. dx integralinin degerini bulunuz.
-8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3

I Vo — (y — 3)2. dy integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

V2

I(\/ 4—x2—-x ) . dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3
I(\/ 9 —x2— (3 -x) . dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4

I(\/Ié —x2+ x —4) . dx integralinin degerini bulunuz.
0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4 Tarali bolgeyi integral ile ifade ediniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

N Taral bolgeyi integral ile ifade ediniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3 Tarali bolgeyi integral ile ifade ediniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4 Tarali bolgeyi integral ile ifade ediniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




integralde Hacim

L _+f(®) v fx)

S Ik
/’—-h\\
o
v
X

v
X

f(x) fonksiyonunu x ekseni etrafinda 360°

b
dondiirirsek olusan donel cismin hacmi; At IfZ(x) > ¢

a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




D ()

f(y)

b

f(y) fonksiyonunu y ekseni etrafinda 360° B

dondiirirsek olusan donel cismin hacmi; V=m. Ifz()') - dy
a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




3) Y

f(x) ve g(x) fonksiyonlarinin arasinda kalan bolgeyi x
ekseni etrafinda 360° dondiiriirsek olugsan donel

Mx)f(x) cismin h:cmi;
! V=1 [(R(x) - g2(x)) . dx

m - — o —— -

U- - - - —— -

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




4)
g(y)

f(y) f(y) ve g(y) fonksiyonlarinin arasinda kalan bolgeyi y
Y ekseni etrafinda 360° dondiiriirsek olugsan donel
cismin hacmi;
b
V= [(ghy) - f(y)) - dy

a

dersdeo

www.dersdeo.com



5) y

f(x) fonksiyonunun y = c dogrusu ile sinirladigi
() bolgeyi y = c dogrusu etrafinda 360° dondiiriirsek
‘(\\/I/’ olusan dénel cismin hacmi;
: : b
E | V=m. [(f(x) - c)?. dx
a

»y=c a

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Taral bolgeyi x ekseninin etrafinda 360° dondiiriirsek
>y =2 olusan donel cismin hacmini integral ile ifade ediniz.

-2 3

dersdeo

www.dersdeo.com




A Taral bolgeyi y ekseninin etrafinda 360° dondiiriirsek
R olugan donel cismin hacmini integral ile ifade ediniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




f(x) = x2 Tarali bolgeyi x ekseni etrafinda 360° dondiiriirsek,
olusan donel cismin hacmini bulunuz.

v
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Y Sekildeki gibi, y = X egrisi ile x = — | ve x = a ve y = 0 dogrular
1 y = e ile sinirl bolgenin x ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olusan
donel cismin hacmi % . (e'° = e?) br3 olduguna gére a'nin degeri
kagtir?
S :
: : A) | B) 2 C) 4 D)5 E) 6
; : > X =
x=— | X=a OYS 1996

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

Y Birinci bélgede; y ekseni, y = | dogrusu ve 9x2 + y2 = 9 elipsi
* arasinda kalan bolge y ekseni etrafinda 360° dondiiriiliyor. Elde
3 edilen donel cismin hacmi kag birim kiptur?
8 | Omr |9 25m 28m
— — O — D)= E) —
= A< B~ 975 DYy By
> X
0 | LYS 2012

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

y = 2 egrisi, x = | , x = 3 ve y = 0 dogrulari arasinda kalan bolgenin x ekseni etrafinda 360°
X

dondiiriilmesiyle olusan dénel cismin hacmini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y? = 2x egrisi, x = 0 ve y = 5 dogrulari ile sinirli bélgenin y ekseni etrafinda 90° déndirilmesiyle
olusan donel cismin hacmini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

A y =x2+2 Tarali bolgenin y ekseni etrafinda 180° dondirilmesiyle
t 7 elde edilen donel cismin hacmini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = x? egrisi, y = 2 — x fonksiyonlarinin grafikleri arasinda kalan kapali bélgenin x ekseni etrafinda
360° dondiiriilmesiyle olusan dénel cismin hacmini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Taral bolgeyi y ekseninin etrafinda 360° dondiiriirsek
y = Inx olusan donel cismin hacmini bulunuz.

m — - — — — — — — — ]
v
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = x2 egrisi, y = x fonksiyonlarinin grafikleri arasinda kalan kapali bélgenin x ekseni etrafinda 120°
dondurilmesiyle olugan dénel cismin hacmini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




