ders

ogrenmenin en kolay yolu o!

MAT 2
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ogrenmenin en kolay yolu o!




TUREV
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Tirev Alma Kurallar

Bir Noktada Tiirev

f:[a,b] —— R, y = f(x) fonksiyonu ve x, € (a, b) verildiginde,

o 109 =)
m —FF—-
X—VXO X —X 0

degeri varsa, bu degere y = f(x) fonksiyonunun x = x, noktasindaki birinci tiirevi denir ve

fl(xo) » d_y(xo) , _df (x,) gibi sembollerle gosterilir.
dx dx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




Bu limit gosteriminde, x = x, + h alindiginda; x — X, i¢cin h — 0 olur. O halde f
fonksiyonunun x = x, noktasindaki tiirevi;

o SOt h) = fxo
i) = h|—>0 h

biciminde gosterilir.

Eger, f(x) fonksiyonunun tanimli oldugu araligin her noktasinda tiirevi varsa, f(x) fonksiyonuna
bu aralikta tiirevlenebilir fonksiyon denir.
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Tirev Alma Kurallari

u ve v, x e bagl fonksiyonlar ve ¢ € R olmak (izere;
I. f(x) =c = fl(x) =0

2. f(x) = x=fl(x) = |

3. f(x) = ex=fl(x) = ¢

4. fx) =c.x"=>fl(x)=c.n.x""!

5.f(x) =c.une==fl(x)=c.n.u~ . u',

dersdeo
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6. f(x)=utve= fl(x)=u' + v
7.f{x)=u.ve= fi(x)=u', .v+v! .u

8 fx)=u.v.te=fl(x)=u' .v.t+vl u.t+t! .u.v

o ul, v — vl u
9. f(x) = ~ = fl(x) =

v2

m n_ %_|
10,19 = VT =™ s fipg =Ll . u™

dersdeo
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Pratik

ad — bc
(ex +d)?

dir.

ax + b
X +

v q se fl(x) =

f(x) =
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Ardisik Tiirevler

y = f(x) fonksiyonunda;

|. basamaktan tiirev : y' = d_z,( = f!(x)

d2y
2. basamaktan tiirev : y ' = e f(x)
3
3. basamaktan tirev : y I = :XZ = f l(x)
d*y
4. basamaktan tirev : y'v = rw Rl fIV(x)
" d"y :
n. basamaktan tirev : y( = real fM(x) tir.
Xn

dersdeo
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ORNEK

f(x) =3x3—4x2 + 2x + | f!(x) i bulunuz.
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x* . | .
f(x) = 4 + + f'(= 1) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = 4x> - 3x2 + 4x + 3 f(1) degerini bulunuz.
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ORNEK
f(x) = 3x% + 5x — |
g(x) = x>+ 2x -7

ise (f +g)' (x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

fx) = (23 - 1).(x2+ 1) ise f'(0) degerini bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

fx)=(x*=1).(x*+ 1) f'(— 1) degerini bulunuz.

www.dersdeo.com




ORNEK

2
f(x) = ))((_+ | ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

I I . -
= + + I(— S
f(x) - 2 3 ise f!(=1) degerini bulunuz.
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ORNEK

X Ta

+ 4
I = T S
<t | f1(2) g ise a degerini bulunuz.

f(x) =
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ORNEK

3x+5

X +
ise (f-!'(x))!' degerini bulunuz.
- (f' ()" deg

f(x) =
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ORNEK

3 + 2f(x) = x . f(x) — 5x ise f!(— 3) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) =V x +2x ise f!(4) degerini bulunuz.
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ORNEK

f0) = =

+ —— ise f!(l) degerini bulunuz.
A x V2
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ORNEK

f(x) =ax3 +bx2—2x+7 fl(—=1)=—-19 ve f(-2) =44 ise a+ b degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) =x> + 3x3 - 2x2 + 7 ise f (3% (-1) degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x)

x2 + |

g(x) = ve fl(0) =4ise g'(0) degerini bulunuz.
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Bileske Fonksiyonunun Tiirevi

f, xo noktasinda tiirevlenebilen; g de f(x,) ‘da tiirevlenebilen birer fonksiyon ise, h = gof fonksiyonu da x
noktasinda turevlenebilir ve,

h!(xg) = g'(F(xo)) - fI(xg) olur.
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ORNEK

fx)=x2+1 ve gx)=4x-7 ise (fog)'(x)ibulunuz.
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ORNEK

g3)=4 , f'{@ =5, g'3)=6 ise (fog)'(3)degerini bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

fx)=ax+4 , gx)=x2+x, (fog)!(l)=12 iseadegerini bulunuz.
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ORNEK
g(x) = h(x . f(x)) olsun.

f(l)=2, fl(1)=3 ve h'(2) =4 ise g'(l) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = 3x—2)* ise f'[IT] degerini bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = (x2 = 1)2. (3x + ) ise f'(2) degerini bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

I ) | . ..
= ise X) degerini bulunuz.
g(x) 22 + 1) g'(x) deg
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ORNEK

fx) =(3x+1). Y2x—1 ise f'(I13) degerini bulunuz.

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

f(x) = ————  f!(0) degerini bulunuz.
| +x
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[el] u ol




ORNEK

f(x+ 1) =x>-3x+ | ise f!(2) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(5x —3) =4x2-3x— | ise f!(7) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(2x — 5) = f(4x) + 2x2— | ise f'(—10) degerini bulunuz.
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ORNEK

f3x2+5)=g(x2-3) ve f!(8)=1 ise g'(-2)degerini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Ters Fonksiyonlarin Tiirevi

f: A—> B, f: x— y = f(x) fonksiyonu birebir ve 6rten fonksiyon olsun.

I I
f-)! (y) = = di.
= Ty
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ORNEK

f(x) =x3 -1 ise (f7")(7) degerini bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) =x3 + x ise (f")'(2) degerini bulunuz.
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ORNEK
f:[3, ] > [-8, <]

f(x) = 6x + | ise (f')!(—4) degerini bulunuz.
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ORNEK
f(x) =3x2+ 5x + 8 ise

f(x) - f(2)

lim ————— degerini bulunuz.

X2 X—2

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol
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ORNEK
f(x) =3x3—-2x2 + 5x + 3 ise

f(x) — f(~1)

lim ————— degerini bulunuz.

x—> | | +x

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol
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ORNEK
f(x) =3x2+ 2x + | ise

im f(-1 + h) —f(-1I)

degerini bulunuz.
h—>0 h
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ORNEK
f2x) =2 —-x+ 1)} ise

f(2 + h) - f(2)

lim degerini bulunuz.

h—>0 h

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol

www.dersdeo.com




ORNEK

f(x) = IT ise

i) - f'(2)

lim degerini bulunuz.

x—»2 X =2

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol
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ORNEK

f(x) = (2x + 3)" ise fM(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = | +x +x%+ ... + x20%se f 2009)(x) degerini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Trigonometrik Fonksiyonlarin Tiirevi
. f(x) = sinx == f!(x) = cosx

2. f(x) = cosx= f!(x) = — sinx

3. f(x) = tanx == f!(x) = | + tan?>x = - = sec?x

os2x

4. f(x) = cotx == f!(x) = — (I + cot>x) = — = cosec?x

sin2x
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5. f(x) = sin[u(x)] = f!(x) = u'(x) . cos[u(x)]
6. f(x) = cos[u(x)]= f'(x) = — u'(x) . sin[u(x)]

7. f(x) = tan[u(x)|==f'(x) = u'(x) . [| + tan?u(x)]

u'(x)

~ cos[u(x)]

u'(x) . sec?[u(x)]

8. f(x) = cot[u(x)] == f'(x) = —u'(x) . [| + cot?u(x)]
u'(x)

sin?[u(x)]

== UI(X) ) COSGCZ[U(X)]
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ORNEK

f(x) = sinx — cosx ise f'(x) i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = sinx . cosx ise f'(x) i bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x . tanx ise f! [%] degerini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x2. cotx ise f [%] degerini bulunuz.
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f(x) = — I ise f!(0) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = sin3x — 1) ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = tan(2x + 5) ise f!(x) i bulunuz.

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

f(x) = sin(3x) ise

lim f(x) — f(0)

x =0 X

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol

degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = sinVx ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = sin>x ise f!(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = cos3x ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = tan? (2x + 1) ise f'(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK
f(x) = sin*x + cos*x ise

fi(x)

sindx

dersdeo
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degerini bulunuz.

www.dersdeo.com




ORNEK

V3
f(sinx) = tanx ve f! [T degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = sin(cosx) ise f! [%] degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = sinx ise f*)(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = sin?(cosx) ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




Ters Trigonometrik Fonksiyonlarin Tirevi

u, X'e bagli bir fonksiyon olmak (izere;

|
1) f(x) = arcsinu ise f'(x) = I
V1 — u?
oy
2) f(x) = arccosu ise f'(x) = ————
VI —u?
_— u!
3) f(x) = arctanu ise f'(x) = T 02
I
= R | = —Uu
4) f(x) = arccotu ise f'(x) e

dersdeo
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ORNEK

f(x) = arcsin2x ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = arccos(3x + |) ise f!(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = arctan(x2 + 1) ise f'(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = arccot(x® — 4) ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = arcsin?x ise f!'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = cos?(arcsinx) ise f'(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = tan(arctan\/;) ise f'(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = arcsin2x ise (f—')'[%] degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Logaritmik ve Ustel Fonksiyonlarin Tiirevi

u ve v, x e bagli fonksiyonlar olmak lzere,

. f(x) = log,x ise f'(x) = ITIogae = i

u' u'
2. f(x) = log,u ise f!(x) = —= log,e =

X

u. Ina

3. f(x) = Inx = fl(x) =

|
X

u

4. f(x) = Inu= fl(x) =
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5.f(x) = ax = fl(x) =a*. Ina
6. f(x) =a' == f'(x) =u'_.a".Ina
7.6(x) = e —s fl(x) = &

8.f(x) =e' = fl(x) =u'.e"
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ORNEK

f(x) = 3**! ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = 5= 7 ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = 4™ ise f'(x) i bulunuz.

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

f(x) = 2°™ > ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = e*~> ise f'(x) i bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = e*°™ ise f!(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = cos(e**~ ") ise f!(x) i bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = x>. 3% ise f!(x)ibulunuz.

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

f(x) = x2 . sine* ise f'(x) i bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = arcsine* ise f I[In IT] degerini bulunuz.
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ORNEK

e +
eX

f(x) = ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = e¥* ise f®)(0) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(eX) = x2 + 3x +| ise f'(e) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) =2x*! ise (f~')!(8) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) =Inx —x + 3 ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) =In(3x — 1) ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = In(sinx) ise f! [%] degerini bulunuz.
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ORNEK

2 f(x) — (3
f(x) = In|: X +23] ise lim M degerini bulunuz.
X- x =3 x-3
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ORNEK

f(x) = sinx. Inx ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = In3x ise f'(e) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = In(Inx) ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = In (4/sin2x ) ise f'[%] degerini bulunuz.
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[el] u ol




ORNEK

f(x) = In(arcsinx) ise f'[IT] degerini bulunuz.
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ORNEK

f(Inx) = sinx ise f!(l) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = logs(x2 + 4x + 1) ise f'(l) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = log,(tanx) ise f! [%] degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = In(logx) ise f'(x) i bulunuz.
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ORNEK

f(x) = logsx ise (f~")!(2) degerini bulunuz.
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ORNEK

sin2x . _d_ (In(tanx)) ifadesini bulunuz.

dx
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ORNEK

f(x) = x* ise f'(e) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = x™< ise f!(e) degerini bulunuz.
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ORNEK

f(x) = (sinx)°> ise f! [%] degerini bulunuz.
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Kapali Fonksiyonlarin Tirevi

F(x, y) = 0 bagintisindan, y = f(x) gibi en az bir f fonksiyonu elde edilebiliyorsa, f fonksiyonu F(x, y) = 0
bagintisi ile kapal olarak verilmistir denir.

d
Eger F(x, y) = 0 bagintisi, y = f(x) biciminde yazilabiliyorsa; y' = _dﬁ degeri, 6nceki yontemlere gore
bulunur.

Ancak, ¢ogu zaman, F(x, y) = 0 bagintisini y = f(x) bigciminde yazmak miimkiin olmayabilir.

Bu durumda, F(x, y) = 0 bagintisinin her teriminin x’e gore tiirevi alinarak —:L bulunur.
X
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ORNEK

x2+y2-3x+y=0 ise 9 i bulunuz.

dx
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ORNEK

f(x,y) =x3 +y3—2x%y + 3x -5y + 4 =0 ise f'(0, |) degerini bulunuz.
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ORNEK

RAND S 0 ise f!(x)ibulunuz.
X Y
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ORNEK

Vx +Vy =5 ise f!(9, k) degerini bulunuz.
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ORNEK

sin(xy) + xy =0 ise %i bulunuz.
X
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ORNEK

xy = In(xy) ise % i bulunuz.
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Parametrik Fonksiyonlarin Turevi

A CRigin f : A—> R fonksiyonu, y = f(x) kurali ile belirtildigi gibi, t ortak degiskenine bagli olarak,
y = f(t) ve x = g(t) kuralyla da belirtilebilir. Buradaki t’ye parametre, y = f(t) ve x = g(t) ifadelerine
de parametrik fonksiyon denir.

f ve g fonksiyonlari, t degiskenine gore tiirevli fonksiyonlar ise; y’nin x degiskenine gore tlrevi,

dy
, _dy _ dy dt _ dt =y't

5Tk T dt U dx  dx X
dt

olur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




Parametrik fonksiyonlarin ikinci turevi ise,

RAY = z olsun. O halde = = dir.

|
X t

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x =113+ 3t y
ise —— i bulunuz.
y = t2 + 5 CIX

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Xx=2 \/t_ d
ise x =2 igin A degerini bulunuz.

y:tz—t dx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x=et y .
ise —— i bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

= sina
Y ise ﬂ i bulunuz.
y = cosa dx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x =2t d
ise X =2 igin A degerini bulunuz.
y = In(2t) dx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x=t2—|

2
u=t2+t+5 ise dy i bulunuz.
dx2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Zincir Kural

= f(t
Z:g((u)) dy _dy  dt  du
u=h(x) dx dt du dx

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol

dir.

www.dersdeo.com




ORNEK

y=t2+ | y
ise —— i bulunuz.
t=2x+ | dx

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = Inx
— ¢ ise . i bulunuz.
X= e dn

t=n2+ |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x=y*+4

y=—o ise t = | igin G5 degerini bulunuz.
u dt

u=t

dersdeo

www.dersdeo.com




Tiirev — Siireklilik iligkisi

e f:[ab] —> R ve x, € (a,b) olsun.
Eger, f fonksiyonu x = x, noktasinda tiirevli ise ayni noktada sureklidir.
*  Ancak, f fonksiyonu x = x noktasinda siirekli ise ayni noktada tiirevli olmayabilir.

*  Bir fonksiyonun sireksiz oldugu noktada tiirevi yoktur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Soldan ve Sagdan Tiirev

f:[a,b] —>R ve x, € (a,b) olsun.

- f(x) —f(xo)
im —
degeri varsa, bu degere f fonksiyonunun x, noktasinda soldan tiirevi denir ve f!(x,~) bigiminde gosterilir.
f(>) — f(xo)
X=Xt X=X

degeri varsa, bu degere de f fonksiyonunun x, noktasinda sagdan turevi denir ve f'(x,*) bigiminde gosterilir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Sonug:
X, hoktasinda sirekli bir f fonksiyonu igin;

* ffonksiyonunun x = x, noktasinda, soldan tiirevi sagdan tiirevine esit ise, f fonksiyonunun x = x,
noktasinda tiirevi vardir.

» ffonksiyonunun x = x, noktasinda, soldan tlirevi sagdan tiirevine esit degilse, f fonksiyonunun x = x,
noktasinda tilirevi yoktur.

» ffonksiyonunun x = x, noktasinda tiirevi varsa bu noktada sagdan tiirevi soldan tiirevine esittir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

ax2+6x+2 x<-—|

f(x)= fonksiyonunun x = — I’de tiirevi varsa a + k degerini bulunuz.
4x + k x> — |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

ax+ b x < — |

f(x) = 3 x=—| fonksiyonu her x igin tiirevli ise a + b + ¢ degerini bulunuz.

_2bx—c x> — |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

3x — | x 2 |

f(x)= ise fonksiyonun tiirevli oldugu araligi bulunuz.
2x + | x < |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




4 Yanda grafigi verilen y = f(x) fonksiyonunun apsisi verilen
noktalarindaki tiirev-siireklilik iligkisini inceleyiniz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Asagida grafigi verilen fonksiyonlardan hangilerinin x = a apsisli noktada tiirevi vardir?

A

N

o fF---

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu o!

v
X

www.dersdeo.com




Ozel Tamimh Fonksiyonlarin Tiirevi

Mutlak Deger Fonksiyonunun Tirevi

f: R —>R ve f(x) = [g(x)] ise, f(x)’in X = x, noktasindaki tiirevi,

18(%o)|

g'(xo) - Txo)’ g(xo) # O ise,

—

! (o)
g(xo) = 0 ise, bazi 6zel durumlarin diginda tiirev yoktur.

—

derSdeO www.dersdeo.com




ORNEK

f(x) = Ix+ 31 + 13 — 2x| olduguna goére, f'(I) degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = Ix3 = 5x — 21 olduguna gore f'(1) degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = Ix2 =91 fonksiyonu veriliyor.
a) f'(3) degerini bulunuz.

b) f'( — 1) degerini bulunuz.

c) f'(4) degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X +
f(x) = Ix=21 + Ix2—6x +91 +

x— )2 fonksiyonunun kag noktada turevi yoktur?
X —

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




x2 x<3
f(x) = ise f'(3) degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x2+2x x<0
f(x) = ise f!(— 2) degerini bulunuz.
x3 -2 x>0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




L’hospital Teoremi

f ve g fonksiyonlari [c, d] ‘de siirekli ve (c, d) ‘de tiirevli iki fonksiyon olsun. a € (c ,d) olmak Uzere,

im {69 =0, limg() =0, fim f'lﬁx)

mevcutsa,
x—>a x—>a g'(x)

e
xﬂTa g(X) X—n:a gl(x)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




LU'Hospital Kurali, == belirsizliklerinde de kullanilir.

fl(x
Eger lim |( ) =9 <veya i) belirsizlik durumu devam ederse, belirsizlik durumu kalkincaya
x—a g'(x) 0 o

kadar L’'Hospital Kural art arda uygulanabilir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

: x2 — 4
lim

degerini bulunuz.
x—»2 X:—x-2

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

) x3—x2—x+ |
lim

degerini bulunuz.
x| x2— |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x8 — |
lim ————— degerini bulunuz.
x—» |  x-—|

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

6" — 2%
lim ——— degerini bulunuz.
x—»0 X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

a® - b°
lim ———— degerini bulunuz.
a—b Z3_p3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




lim limitinin degeri kagtir?
x—» | nx
I I
A)-— B0 C) — D)I E)2
)-5 B0 O DI B

2010 LYS

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

2cosx — |
lim ———— limitinin degeri kagtir?
m tanx — V3
x>

3 73

A) 2V3 B)_7 C)—4 D)2V3  E)4V3

OYS 1988

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK

, COs2x — cos2a .
lim degerini bulunuz.

X—>2a SinX — sina

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

, sin3x + sin5x .
lim degerini bulunuz.

x—»0 4x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

. x +arcsinx ..
lim limitinin degeri kagtir?
x—0  sin2x

A)0 B)I C)% D)% E)L6

LYS 2011

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f: R —R her noktada tirevli bir fonksiyon ve f!(1) = 3 olduguna gére,

f(1 + 2h) — f(1 — 3h)
lim kagtir?
h—>0 h

A)I5 B)I2 C9 D)6 E)3
OSS 2006

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Gergel sayilar kiimesi lizerinde, tanimli ve tiirevlenebilir bir f fonksiyonu igin

f(x +y) =f(x) +f(y) +x .y
f(h)

. — ~ .o I ’
hI_|r>n0 o 3 olduguna gore, f'(1) kagtir?

A)2 B)3 C4 D)5 E)6
OSS 2007

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

. cosx — 2sinx — | o
lim degeri kagtir?
x>0 cos2x + sin2x — |

A)—L2 B)—I C)0 D)L2 E) |

OYS 1993

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x . cos(mrx) + |

lim degeri kagtir?
x—> | x— |
I I
A)l B) > C)0 D) > E) I

OYS 1989

www.dersdeo.com




ORNEK

. tanx . ..
lim ——— degerini bulunuz.

X—» 1T X—=TT

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

, 5x2 + 2x + | .
lim degerini bulunuz.

x—P»o  2x2+ 3

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X =292
lim ————— degerini bulunuz.
x—8 2— X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

- _In(x*—8) -
lim ————— degerini bulunuz.
x—>3 tan(2x — 6)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

lim (x.Inx) degerini bulunuz.
x—>(*

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

lim x3™ degerini bulunuz.
X—» 0

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x—» 0 X eX— |

lim [L_ | ]degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

. 121
lim
X —p oo eXx

degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

. | —cosVx . . .

lim —— limitinin degeri kagtir?
X —»0* X
A) 0 B)L2 )l D)2 EVT

OSS 2007

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




Teget ve Normal Denklemleri

Yy
A
teget
() w_
Yol =o===>; A (X0 Yo)
normal

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol

my = tana

www.dersdeo.com




Denklemi y = f(x) olan egriye, apsisi x, olan lzerindeki bir noktadan gizilen
tegetin egimi m = fl(x,)'dir.
Teget ve normal birbirlerine dik oldugundan egimler ¢arpimi — I’dir.

I

f!(%o)

Tegetin denklemi; y —yo = f'(x,) . (X — X,)
I
! (xo)

Normalin denklemi; y —y, = - - (x=%o)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = (2x2 + 4x — |)3 fonksiyonunun x = 0 noktasindaki tegetinin egimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = cos?5x fonksiyonunun x = % noktasindaki tegetinin egimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = arctan (x2 + 2) fonksiyonunun x = | noktasindaki normalinin egimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y=3t2+ 5¢t— |
x=6t+5
fonksiyonunun x = | | noktasindaki tegetinin egimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x3 + y2 — xy — 3 = 0 fonksiyonunun A (I, 2) noktasindaki normalinin egimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

t < 0 olmak uzere;

x=t2+|
y=3t+2

fonksiyonunun x = 2 noktasindaki tegetinin denklemini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = In (Inx) fonksiyonunun x = e noktasindaki normalinin y eksenini kestigi noktay! bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 + ax? — bx + 3 fonksiyonunun x = | noktasindaki tegeti y = 5x + 5 ise a + b degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x? — 2x + 5 fonksiyonunun y = % + 5 dogrusuna dik tegetinin degme noktasini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x> — 7x + | fonksiyonunun y = 5x + 3 dogrusuna en yakin noktasini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = x3 fonksiyonuna A (I, |) noktasinda cizilen teget, egriyi bagka bir B noktasinda kesmektedir. Buna
gore B noktasinin koordinatlarini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x% — 3x + 2 fonksiyonuna x = a apsisli noktasindan gizilen tegeti x ekseniyle pozitif ydnde 135°lik
agl yapiryorsa 2yl bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x% + x egrisine A (0, — |) noktasindan ¢izilen tegetlerin egimleri carpimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
Yandaki f(x) grafigine gore f'(2)’yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
Yandaki f(x) grafigine gore f'(4)’u bulunuz.

6x—3y+4=0
f(x)

/
/

A e - e e e e e - -

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
g(x) = —: ise g(x) fonksiyonunun x = 2

4 noktasindaki tegetinin egimini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
g(2x) =x2. f(x) ise g'(6)‘y1 bulunuz.

y=2x+4

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




ORNEK
g(2x + 1) = 3(x) olduguna gore g'(5)’i bulunuz.

f(x)

derSde www .dersdeo.com

[el] u ol




Artan — Azalan Fonksiyonlar

f(x,)
f(x,)

f: (a,b) ——— R olmak iizere

V XX, € (a,b) igin X, < x,— f(x,) <f(x,) oluyorsa f fonksiyonu (a, b) ‘de artandir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




N
N
»
»
»
»

f(x))f ----

fG<) -

f(x,)

f(x,)fF-=-=----- i.____

Q-
X

Xt
N

G
X

X
N

oft---

f: (a,b) —> R olmak uzere,

V XX, € (a,b) igin x; < x,—f(x,) > f(x,) oluyorsa f fonksiyonu (a, b) 'de azalandir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




3)

)

)
X

f fonksiyonu (a,b) araliginda artan ise bu araligin her noktasindaki tegetinin egimi pozitiftir. (6 dar agi)
Azalan ise tegetin egimi negatiftir. (6 genis agidir.)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




4)  f: (a,b) —— R, y = f(x) fonksiyonu tiirevli olsun.V x € (a,b) igin,

fl(x) > 0 «— y = f(x) artan fonksiyondur.

fl(x) < 0 «—> y = f(x) azalan fonksiyondur.

f'(x) = 0 +— y = f(x) sabit fonksiyondur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




5) f!(x) = 0 denkleminin kokleri a, b ve ¢ olsun.

a b kék yok

T -
i NN

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x2 — 6x + 12 fonksiyonunun artan ve azalan oldugu araliklari bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 — 3x2 — 9x + 20 fonksiyonunun artan oldugu aralig bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = e<.x? fonksiyonunun azalan oldugu araligi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = Inx — x fonksiyonunun artan oldugu araligi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

ax —
X — |

f(x) = fonksiyonu tanimli oldugu aralikta daima artan ise, a'nin en bliyiik tam sayi

degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = —x3 + 3x2 — 3mx + 4 fonksiyonu daima azalan ise, m’nin en kiigiik tam say1 degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = —x3 —ax? + bx + ¢ fonksiyonunun artan oldugu aralik (—1,2) olduguna gérea + b + ¢
degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yandaki grafige gore agagidakilerden kag tanesi

A daima artandir?
R )
/<f(x) b) (f(x))?

c) x3 f(x) + 2x

derSdeO www.dersdeo.com




Yerel Ekstremum Noktalar

f A—>» R, ACR, a€eAveb €A olsun.

* a€ (m,n)ve VxE€E (m,n)igin f(a) < f(x) ise, f fonksiyonu a noktasinda bir yerel
minimuma sahiptir.

* b€ (cd)ve VxE (cd) igin f(b) = f(x) ise, f fonksiyonu b noktasinda bir yerel
maksimuma sahiptir.

dersdeo

www.dersdeo.com




=
0
O
o}
Q
T
2
]
O
S
=
=

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol




* y = f(x) fonksiyonunun yerel maksimum degerlerinden en bliytigline bu fonksiyonun mutlak
maksimum degeri, yerel minimum degerlerinden en kiictugiine de bu fonksiyonun mutlak
minimumu denir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




* f!(x) = 0 denkleminin kokleri a, b ve c olsun.

J

+<>_<>+)+

NS/

in. Yerel ekstremum
yoktur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Eger kok yoksa;

— 00 + oo
+ + +
Ve Ekstremum nokta yok.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




e f(x) fonksiyonunun yerel maksimum noktasinin apsisi, x = a
¢ f(x) fonksiyonunun yerel minimum noktasinin apsisi, x = b
e f(x) fonksiyonunun yerel maksimum degeri, f(a)

* f(x) fonksiyonunun yerel minimum degeri, f(b)

e f(x) fonksiyonunun yerel maksimum noktasi, (a, f(a))

* f(x) fonksiyonunun yerel minimum noktasi, (b, f(b))

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

A (m, n) noktasi f(x) fonksiyonunun yerel ekstremum noktasi ise, f(m) = n ve f'(m) = 0 olmalidir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = —:I; x3 —x% — |5x + 6 fonksiyonunun,

a) Yerel minimum noktasinin apsisini bulunuz.

b) Yerel minimum noktasinin ordinatini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 — 2x2 — 4x — 2a fonksiyonunun yerel minimum degeri 8 ise, a'y1 bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

: : L . | .
f(x) = x3 — 6x2 + a fonksiyonunun maksimum degerinin minimum degerine orani ) ise, a'yl
bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 + ax? + b fonksiyonunun (- 2,3) noktasinda bir maksimumu varsa, minimum noktasini
bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x. Inx fonksiyonunun yerel minimum noktasinin koordinatlari toplamini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

2
x% — X : . )

f(x) = S | fonksiyonunun x = 2 apsisli noktada ekstremumu varsa, a'yr bulunuz.
ax —

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

" : I .-
f(x) = x* + ax? + 3x — 5 olmak Uzere; f'(x) fonksiyonunun x = — apsisli noktada ekstremum noktasi
varsa, a'y1 bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 + ax? + x + 5 fonksiyonunun ekstremum noktalarinin apsisler toplami ;;’ ise, a'y1 bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 + ax? + 3x + | fonksiyonunun ekstremum noktasi yoksa, a’nin tanim araligini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f: [- 2,1] — R olmak lizere;

f(x) = x3 — 3x2 + 6 fonksiyonunun alabilecegi en biiyiik deger ile en kigiik degerin toplamini
bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Maksimum — Minimum Problemleri

Maksimum ve minimum problemlerinde bir ¢oklugun alabilecegi en bliyiik (mutlak maksimum)
deger ya da en kiiglik (mutlak minimum) deger bulunmak istenir. Bu tiir problemleri ¢6zmek
icin;

e Maksimum ya da minimum olmasi istenen deger; 6nce tek degiskene bagli bir fonksiyon
olarak yazilir.

* Yerel ekstremum degerlerini bulmak igin, yazilan fonksiyonun tiirevinden yararlanilir.

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




NOT:
I) Toplamlari sabit iki sayinin garpiminin minimum olmasi igin sayilar esit olmalidir.
2) Carpimlari sabit iki sayinin toplaminin minimum olmasi igin sayilar esit olmalidir.

3) Cevresi sabit olan gokgenler icinde alani maksimum olan, diizgiin ¢cokgendir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




4) Bir daire igine gizilen dikdortgenlerden alani maksimum olan, karedir.
o/, \c =

-l L] ] ]

il

;llll;

www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




5) Bir uiggen igine gizilen dikdortgenlerden alani maksimum olan, tiggenin alaninin yarisidir.

A
|BC|
IDE[ = ——
2
|AH
F K G IFD| = ——
- | L 2
-] [
B D H E C

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




6)

Kiirenin igine gizilebilecek en buiyilik hacimli koni

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Koninin igine gizilebilecek en biiytik hacimli kiire

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




8)

—————
~
-

-
S~

Kirenin igine gizilebilecek en biyiik hacimli dik silindir

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Koninin igine gizilebilecek en buiylik hacimli dik silindir

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x ve y pozitif reel sayilar olmak lizere; x + y = 16 ise,

a) X. y garpiminin en blyuk degerini bulunuz.

b) x. y3 carpiminin en biyiik degerini almasi icin y’nin kag olmasi gerektigini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

Garpimin en biiyiik olmasi, x ve y degerlerinin Usleriyle orantili olmasidir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Gevresi 30 cm olan bir dikdortgenin alaninin en biyiik degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Bir kenari duvar olan dikdortgen seklindeki bir tarlanin ti¢ kenarina bir sira tel ¢ekilecektir.
Kullanilan telin uzunlugu 160 m olduguna gére, tarlanin alaninin en fazla kag m? oldugunu bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yarigap! 8 cm olan ¢gember igine cizilebilecek en biiyiik alanh dikdértgenin alaninin kag cm?
oldugunu bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yarigap! 4 cm olan yarim daire igine ¢izilebilecek maksimum alanli yamugun alaninin kag cm?
oldugunu bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Koridor, mutfak ve galisma odasindan olusan bir ig
yerinin yanda verilen modeli ABCD dikdortgenidir ve

S = bu dikdortgenin gevresinin uzunlugu 72 metredir. Bu is
T yerindeki mutfagin en genis alanli olmasi igin x kag
Koridor | Mutfak | 2x metre olmaldir?
l A) B) 2 C)3 D) 4 E) 5
T LYS 2010
Caligma odasi 31)(

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

f(x) = x2 — 7x + 14 parabolu tizerindeki bir noktanin koordinatlari toplaminin alabilecegi en
kiicik deger kagtir?

A) 10 B) 8 Q)6 D)5 E) 3
OYS 1996

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

(1, 2) noktasindan gegen negatif egimli bir d dogrusu ile koordinat eksenleri arasinda kalan
tggensel bolgenin alani en az kag birim karedir?

A) 2 B) 3 C) 4 D) — E) -

2 z LYS 201 |

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Denklemi y = v/x olan sekildeki paraboliin A ve P noktalarinin x

Y A _ ekseni tizerindeki dik izdistimleri sirasiyla B (36, 0) ve H (x, 0) ‘dir.
A >y =4x Y
HBP Uggeninin alani, X’in hangi degeri icin en blyiiktiir?
P
A) 12 B) 9 C)8 D) 6 E) 4
OYS 1993
O H B

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

f(x) = x2 paraboliiniin K (3, 0) noktasina en yakin noktasinin koordinatlarini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y ABCD dikdértgeninin alani maksimum kag br? ‘dir?
A
‘./4 y =x2
D
o A |B "X
v
x=8

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

ABCD dikdortgeninin alaninin maksimum olmasi igin

Y
A C noktasinin apsisi ka¢ olmalidir?
x| y = 4x
D C
A B S
y=—2x+ 12

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4 . 5
y = o fonksiyonunun baglangi¢ noktasina en yakin olan noktasinin, baglangic noktasina uzaklhg
kag birimdir?
A) 8 B) 4 C)2 D) 42 E) 22

OYS 1990

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

o ABC iicgen, [AH] 1 [BC],
|AH| = 8 cm, |BC| = 10 cm'dir.
Buna gore, sekildeki DEFG dikdortgeninin alani
G F maksimum ka¢ cm? ‘dir?
]
B D H E C

dersdeo
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ORNEK

Yarigapinin uzunlugu 6 cm olan bir kiire igine ¢izilebilecek en biylk hacimli silindirin ytksekligi
kag cm’dir?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yarigapinin uzunlugu 3 cm olan bir kiire igine yerlestirilen en biiyiik hacimli dik koninin hacmi kag
cm3 ‘tur?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yarigapi 6 birim olan bir yarim dairenin igine cizilebilecek dikdortgenin alani en fazla kag birimdir?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK
Sekilde verilen daire diliminin gevresi 6 birim
A olduguna gére, alani en fazla kag br? ‘dir?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x2 — (a+2)x + 3a — | = 0 denkleminin kokleri x, ve x, ‘dir. Buna gére, kdklerin karelerinin
toplaminin minimum degerini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Bir kenari 10 birim olan kare seklindeki kartonun
koselerinden 4 tane es kare kesilip atiliyor. Daha sonra
karton, sekildeki noktali yerlerden katlanarak ustu agik
dikdortgenler prizmasi elde ediliyor. Buna gore, olusan
dikdortgenler prizmasinin hacmi en fazla kagtir?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

Bir tur sirketi, diizenleyecegi bir gezi icin kisi bagi 140 TL Ucret talep etmektedir. Kayit
yaptiranlarin sayisinin 80’den fazla olmasi halinde, 80’in lizerindeki her bir kisi icin tim
katihmcilara 50’ser kurus geri deme yapilacaktir. Kontenjan 200 kisi ile sinirhdir. Ornegin, geziye
100 kisi katilirsa herkese 10’ar TL geri 6deme yapiliyor ve kisi bagi 130 TL ticret alinmig oluyor.
Buna gore, geziye kag kisi katilirsa sirketin katihmcilardan elde edecegi gelir en fazla olur?

A) 160 B) 165 C) 175 D) 180 E) 185
LYS 2013

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




Ikinci Tiirevin Geometrik Yorumu

f: [a,b] — R fonksiyonunun (a,b) araliginda birinci ve ikinci tiirevleri olsun.

* (a,b) araliginda fonksiyonun ikinci tiirevi pozitif ise, egrinin buikiilme yoni yukariya
dogrudur. Bu aralikta egri konveks (disbiikey) tir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




* (a,b) araliginda fonksiyonun ikinci tiirevi negatif ise, egrinin biikiilme yoni asagiya dogrudur. Bu
aralikta egri konkav (i¢cbiikey) dir.

flx)<0

v
X

a b

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = 18 — 4x2 fonksiyonunun konkav oldugu araligi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 + 4x2 — 3x + 8 fonksiyonunun konveks oldugu araligi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = x3 —x2 + 6x — 3 fonksiyonunun konkav oldugu araligi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

4

f(x) = % +x3 — % x2 + 4x — 5 fonksiyonunun egriliginin yoni V x € R igin daima yukari dogru

ise, a’nin tanim araligini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Do6niim (Biikiim) Noktasi

Bir fonksiyonun konvekslikten konkavliga veya konkavliktan konvekslige gectigi ve fonksiyonun siirekli
oldugu noktaya déniim (biikiim) noktasi denir.

! f(x) A): )

[N Y AR
v
X

flia) =0 flia)=0
(Doniim noktasi) (Doniim noktast)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

f(x) = x3 - 3x2 + 9x — 5 fonksiyonunun dénim noktasini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = ax3 — bx? — 4x + | fonksiyonunun déniim noktasi A (I, — 7) ise a + b’yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = 2x3 — 12x2 + 12x — 2 fonksiyonuna déniim noktasindan gizilen tegetinin y eksenini
kestigi noktay1 bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = 2x3 — 6x? + a fonksiyonunun dénim noktasindan gizilen tegeti y = bx — 5 ise, a'y1 bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

_ I . ;
f(x) = ax3 — 4x2 — bx — | fonksiyonunun x = 3 ‘te doniim noktasi ve x = — |’de ekstremum
noktasi olduguna gore, b’yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

3. Dereceden bir polinom fonksiyonun déniim noktasi, fonksiyonun simetri merkezidir.

D
‘A} ///\/ // /
DGHWB

noktasi

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = 2x3 — ax? + bx + ¢ fonksiyonunun simetri merkezi A (1, — |) ise, a + b + ¢ ‘yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Grafik Yorumlama

ORNEK

y Yandaki f(x) fonksiyonunun grafigine gore;

a) f fonksiyonunun artan oldugu araligi bulunuz.

b) f fonksiyonunun azalan oldugu araligi bulunuz.

A f3)...0, f(5)...0, f'[_%]...o

fi(4)...0, f(=2)...0, fi(=1)...0

dersdeo
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Yandaki f!(x) fonksiyonunun grafigine gére;

ORNEK

N a) f fonksiyonunun artan oldugu araligi bulunuz.

b) f fonksiyonunun azalan oldugu arahgi bulunuz.

) f'(3)...0, f(5)..0, f (_ %J...o

fi(-3)...0, fi(-1)...0, f'(4)...0

f(-2)...6(1),  f(4)...£(7)

dersdeo

www.dersdeo.com




ORNEK Yanda, her noktada tiirevlenebilir bir f fonksiyonunun

y tirevinin (f'ntin) grafigi verilmistir. Yandaki verilenlere
4 uygun olarak alinacak her f fonksiyonu igin,

asagidakilerden hangisi kesinlikle dogrudur?
A) —2 < x < - araliginda artandr.

B) 0 < x < 3 araliginda azalandr.

C) x = | ‘de bir yerel maksimumu vardir.
D) x = — I’de bir yerel maksimumu vardir.
E) x = — 3’te bir yerel maksimumu vardir.

OSS 2007

derSdeO www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

y Yanda grafigi cizilen 3. dereceden bir polinom olan y = f(x)
4 fonksiyonu icin asagidakilerden hangisi yanlistir?

A) Ekstremum noktalarinin apsisleri toplami 2'dir.

/E\ () B) | <x<6iginfl(x)>0‘dr
-3 ! \I '3 { > x C) (- I, 3) araliginda fonksiyon azalandir.
— | :
\!/ D) (= 3, = 1) araliginda fonksiyon konkavdir.

E) Fonksiyonun déniim (bikiim) noktasinin apsisi x = 3’tlr.

dersdeo
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ORNEK

y Yandaki f'(x) fonksiyonunun grafigine gore asagidakilerden
4 hangisi yanligtir?
A) f(x)’in ekstremum noktalarinin apsisleri toplami — I’dir.

B) f(x) fonksiyonu (0,4) araliginda artandir.

C) f(x) fonksiyonu (= 2, 3) araliginda konvekstir.

|
(0]
o
w |-----
/-ra
v
X

D) f(x) fonksiyonu (= 5, — 2) araliginda konvekstir.

E) f(x) fonksiyonunun dénim noktalarinin apsisleri toplami
I’dir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

Yanda gergel sayilar kiimesi tizerinde tanimli ve sirekli bir f
fonksiyonunun tirevinin grafigi verilmistir. Buna gore,

4 L f(2) - f(1) = — 2dir.
ll. f fonksiyonunun x = 0 noktasinda yerel maksimumu vardir.
3 IIl. ikinci tiirev fonksiyonu x = 0 noktasinda tanimhdir.
> X
O% ifadelerinden hangileri dogrudur?
-2
A) Yalniz | B) Yalniz Ill C)lvell
D) Il ve lll E) I, Il ve llI

LYS 2012

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK
Yanda y = f(x) fonksiyonunun ikinci tiirevinin grafigi verilmistir.
AY Buna gore;

el l.  f fonksiyonu (— e, — 2) araliginda konkavdir.
y = R(x) ll. f fonksiyonu (— 2, «) araliginda konvekstir.
1. f fonksiyonunun déniim noktasinin apsisi 2'dir.

| IV. f! fonksiyonu (— e, 2) araliginda azalandr.

ifadelerinden hangileri dogrudur?

dersdeo
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Tirevin Fiziksel Yorumu

Bir hareketlinin t saatte aldig yol s(t) fonksiyonu ile verilsin.

I) Yol fonksiyonunun birinci tiirevi anlik hizi verir. Hareketlinin t anindaki hizi,

V(t) = s!(t) ile ifade edilir.

2) Yol fonksiyonunun ikinci tirevi anlik ivmeyi verir. Hareketlinin t anindaki ivmesi,

a(t) = V!(t) = s''(t) ile ifade edilir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

s(t) = 3t2 — 6t + 4 hareket denklemi ile verilen cismin t = 4 saniye sonundaki anlik hizini ve
ivmesini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

s(t) = 6t3 — 4t2 + 4 hareket denklemi ile verilen cismin t = 2 saniye sonundaki anlik hizini ve
ivmesini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Tirevin Polinomlara Uygulanmasi

P(x) bir polinom fonksiyon ve a € R ve n € N olsun. P(x), (x —a)" ile tam bolunlyorsa;

Pa) =P'(a) =P "(a) =... =P () = 0 olur.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

P(x) = x3 + ax? + bx + ¢ polinom fonksiyonu (x — I)3 ile tam béliinebildigine gére a + b + ¢ toplamini
bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

P(x) polinom fonksiyonunun tiirevi P!(x) ve P(x) — P'(x) = 2x2 + 5x — 3 olduguna gére, P(x + 1) ’in
katsayilar toplamini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x3 + ax + b = 0 denkleminin x = | ‘de iki kath kéki varsa a.b ‘yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Asimptotlar

Diisey Asimptot:

y = f(x) fonksiyonunun x = a noktasindaki soldan ya da sagdan limitlerinden en az
birisi c ya da — o ise x = a dogrusuna y = f(x) fonksiyonunun diisey asimptotu denir.

Y

A

! x
I f(x) = —— gibi sadelestirilmis rasyonel ifadelerde
| (x) Q) & $ $ rasy
y = f(x) | davt sif el s gt
| paydayi sifir yapan x degerleri diisey asimptottur.
0 i
v

x = a (dlisey asimptot)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

f:R-—{2} — R—{ -3} olmak iizere;

—3x + |
f(x) = X—2 fonksiyonunun diigsey asimptotunu bulunuz.
X f—

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

x+ |
f(x) = fonksiyonunun disey asimptotlarini bulunuz.
x3 — 2x2 - 3x

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

S5x + |

f(x) = fonksiyonunun diisey asimptotu olmadigina gére, m’nin alabilecegi

x2—2mx+m+ 2

degerlerin en genis kiimesini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Yatay Asimptot
y = f(x) fonksiyonu igin;

lim f(x) = cise y = c dogrusuna, y = f(x) fonksiyonunun yatay asimptotu denir.

X—p too

Y

1 f(x) Y

A
C

Y= C®-----mmmrm - mmmmm

/ <hbooooooood E‘! _____ y =cC

C
/ -
f(x)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT: n € Z* olmak lizere;

Px)
f(x) =W igin,

Y Y

A A

.

(Baca durumu)

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT: n € Z* olmak lizere;

= —P(X) igin
9= (x —a)2n-! g

A A

7

(Kelebek durumu)
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ogrenmenin en kolay yolu ol




X
f(x) = . fonksiyonunun yatay asimptotunu bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




x + 3

f(x) = o+ 4 fonksiyonunun asimptotlarinin kesim noktasi (2, — ) olduguna gore, a + b ‘yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




f(x) = ——— egrisinin asimptotlari y = 4x + 5 dogrusu lizerinde kesistigine gore, m’yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

X
m,n sifirdan farkl gergel sayilar olmak lizere, f(x) = —, sin [—r:] fonksiyonu y = 2 yatay asimptotuna

sahiptir. Buna gore, m ile n arasindaki baginti asagidakilerden hangisidir?

A)m=n Bym=n+2 C)m=2n D) m = 3n E) 2m = 3n

LYS 2013
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ogrenmenin en kolay yolu o!




Egik veya Egri Asimptot
y = f(x) egrisi igin;
lim |f(x) = P(x)] =0 veya lim |f(x) — P(x)| = 0 olacak sekilde bir P(x) polinomu varsa, y = P(x)

X—p X—p — o

egrisine y = f(x) egrisinin egri veya egik asimptotu denir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




dersdeo
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NOT:

f(x) = seklindeki rasyonel fonksiyonlarda; payin derecesi, paydanin derecesinden biiyiik ise egik

Q(x)
veya egri asimptot vardir. Asimptot bulunurken; pay, paydaya boliinerek, boliim polinomu alinir.

Bolim polinomunun derecesi | ise egik asimptot,

Boliim polinomunun derecesi |’den bliyiik ise egri asimptot vardir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

f: R =94 3} — R olmak iizere;

2 _
f(x) = X 3x+6 fonksiyonunun egik asimptotunu bulunuz.

X_
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f: R—9 | } — R olmak iizere;

x3—3x2+ 6

X — |

f(x) = 2 fonksiyonunun egri asimptotunu bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




NOT:

f(x) bir rasyonel fonksiyon olmak tizere; f(x)’in asimptotlarinin kesim noktasi, fonksiyonun simetri
merkezidir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f: R—94 2} — R olmak iizere;

x?—5x + 4

X+ 2

f(x) = fonksiyonunun simetri merkezini bulunuz.
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) =ax+ 3 + ” fonksiyonunun asimptotlarinin kesim noktasi (— |, 3) ise a + b ‘yi bulunuz.

+b
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ogrenmenin en kolay yolu ol




f(x) = Tt egrisinin asimptotlari ile x ekseni arasinda kalan bdlgenin alanini bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




f(x) = —2 fonksiyonunun egik asimptotu y = x — 4 dogrusu ve fonksiyon (3, — 5) noktasindan

gegctigine gore, a — b ‘yi bulunuz.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

f(x) = 2x. tan {iJ fonksiyonunun yatay asimptotunu bulunuz.
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Grafik Cizimi

Polinom Fonksiyonlarin Grafikleri
a) Tanim kiimeleri (— o, o) ‘dur.

b) y = lim (f(x)) ile fonksiyonunun *e daki degeri belirlenir. Burada bulunan degerler,
X—» +oo0

egrinin uglarinin yer aldigi bolgeleri belirler.
c) Eksenleri kestigi noktalar tespit edilir.
x = 0 igin y eksenini kestigi,

y = 0 igin x eksenini kestigi noktalar bulunur. X’in tek kath koklerinde egri x eksenini
keser, cift kath koklerde egri x eksenine tegettir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




d) y! = 0 denkleminin kokleri yerel maksimum ya da yerel minimum olmaya aday noktalardir.
Kokler ve bu koklere karsilik gelen y degerleri bulunur.

e) Degisim tablosu yapilir. Bulunan tiim veriler tabloya aktarilr.

X — 00 + oo

f1(x)

f(>)

Tirevin isareti incelenirken en biyiik kékiiniin sagina y'in en yiiksek dereceli teriminin

isareti yazilir. Tek katli koklerde isaret degisir, cift kath koklerde isaret degismeden tablonun
isaretleri tamamlanir.

f) Tablodaki bilgiler ile grafik gizilir.

dersdeo
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ORNEK

y = x3 — 4x fonksiyonunun degisimini inceleyip grafigini gizelim.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




cOzUM
a) Tanim kiimesi (— oo, ) ‘dur.

b) lim (}3—4x) =—

X—P» — oo

lim (x3 —4x) = +c
X—» + oo

c)x=0ig¢in y=0 (0, 0) noktasindan geger.

y=0igin 0=x. (x2—4)
0=x (x=2).(x+2)

(0, 0), (2, 0), (— 2, 0) noktalarinda x eksenini keser.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




d)y'=3x2-4

, 2
3x2—4=0ise x =+ — apsisli noktalar ekstremum nokta olmaya aday noktalardir.

V3
e)

f'(x) + + — — + +

) |—e o 7 163\ 0\ 163 .7 0+

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




v
X
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Rasyonel Fonksiyonlarin Grafikleri
a) Tanim kiimeleri bulunur. Paydanin kokleri fonksiyonu tanimsiz yapar.
b) Asimptotlarinin incelemesi yapilir.

c) y' = 0 denkleminin kokleri yardimiyla maksimum, minimum olmaya aday noktalar
belirlenir.

d) Eksenlerin kesim noktalari bulunur.
e) Degisim tablosu yapilir.

f) Bilgiler yardimiyla grafik, koordinat diizleminde gizilir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu o!




NOT:

Payday: sifir yapan deger cift kath kok ise grafigin sekli bacaya benzer.
Y Y

A A

ol-]
/

=
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

I
A fonksiyonunun grafigini gizelim.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




cOzUM
a) x—2 =0, x =2 ‘de tanimsizdir.
f: R — {2} — R tanimlidir.

b) x = 2 paydayi sifir yaptigindan diisey asimptottur.

I
lim [x 2] = 0 oldugundan y = 0 yatay asimptottur.

X—» +oco

y'= daima negatif oldugundan f daima azalandr.

(x=2)?

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




I
d)x=0iginy=——2 dir.

[O, - —IJ de y eksenini keser.
2
e)
X | —o0 2 + oo
f!(x) - — - -

f(x)| 0 \ .

ogrenmenin en kolay yolu ol
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Ustel Fonksiyonlarin Grafikleri

y = af® ustel fonksiyonunun degisimi u = f(x) ‘in degisimi incelenerek belirlenir.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

y = 2" fonksiyonunun degisimini inceleyip, grafigini gizelim.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




cOZUM

a) x = 0 igin I? tanimsiz oldugundan R — {0} ‘da tanimldr.
b) x = 0 ‘da diigey asimptot vardr.

lim 2% =2 =20= yatay asimptottur.
X—» +oo

s
)y =- —|2 .2%.In2 oldugundan y' < 0 daima azalandir.
S e o
— + %
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ogrenmenin en kolay yolu ol
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ogrenmenin en kolay yolu ol




irrasyonel Fonksiyonlarin Grafikleri

y = Vax? + bx + ¢ fonksiyonunun grafigi cizilirken;
a) ax2 + bx + ¢ 2 0 ile tanim kiimesi bulunur.
b)a>0ise, y= \/Elx + Z—ba | egik asimptottur.

c) y' = 0 igin ekstremum nokta incelenir.

d) x = 0 igin y eksenini kestigi nokta,
y = 0 igin x eksenini kestigi nokta bulunur.

e) Degisim tablosu hazirlanip, grafik izilir.
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ogrenmenin en kolay yolu o!




ORNEK

y = Vx2 - 3x fonksiyonunun degisimini inceleyip, grafigini gizelim.

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




COzZUM

a) x? — 3x 2 0 tanim kiimesini verir.

Egik asimptot

www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




Y yl=— X3 320 — x=— €R-(0,3)
Qy'=——,2x-3= X =— — (0,
2Vx2 — 3x 2

d)x=0iginy=0 Y
y = 0igin x = 0 ve x = 3 ’tir. . 1
\\ . -7
N |
o3 107
X | —o0 0 3 + o M2 /’.f
B 27 g
RS | » X
| _ _ _ 0//" 3 \\ |3
y O tanmsiz () + + + ,3,) E 5 S
el
V4 \\ + o / / E ] o
+ o + o ' :
0 0 ! |
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ogrenmenin en kolay yolu ol




Grafik

ORNEK y

Yanda grafigi verilen egrinin denklemi
f(x) = a (x + ¢)? (x + d) olduguna gore, %)
a + ¢ + d toplamini bulunuz.

v
X

derSdeO www .dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK y

Yanda grafigi verilen f(x) fonksiyonu f(x)
asagidakilerden hangisi olabilir? 2

A) (x) =~ (x+ 42 (x + 2) (x = 1) \ /

B) f(x) =~ — (x+ 4) (x +2) (x— 1) —4\_/ -2 | o
C) 1) = = (x+4) (x +2) (x— 1)2

D) f(x) = = (x+4) (x+2) (x— )

E) f() = (x + 4) (x +2) (x - 1)?

derSdeO www .dersdeo.com




ORNEK
f(x) = (x2— 1) (x2 + 2x — 3) fonksiyonunun grafigi asagidakilerden hangisidir?

Y
A f
A) A B) (x)

_\3 — 1 3 > X _3\/_| | » X

f(>)
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ORNEK y

A i

ekildeki grafik, asagidaki fonksiyonlardan hangisine ait :
3 8 )4 g !

olabilir? l
2 4y — 29y _ 2 _ 9y _ |

Ay X¥x=3 g X-X=3 oy X2-2x—3 . |
(x —2)? (x—2) 2(x+2)  TTIITTTTTTTTopos r

D) X(=x=3 = p) x2=3x-2 - '\ 2
(x +2)2 (x - 2)? TN
OYS 1996 |
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Sekildeki grafik, asagidaki fonksiyonlardan hangisine ait

olabilir?

_ox—=| _ox+ | _ X
Ay =" B)y =— Qy=—~_
D)y = X I £ _ o x—1
)y—x | ) o

OYS 1997
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ogrenmenin en kolay yolu ol
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ORNEK y

1 A 1
ekildeki grafik, asagidaki fonksiyonlardan hangisine ait | |
3 8 )4 g ! !
olabilir? : !
Ay x2—2x + | - —x2+4x —4 E !
)7 = x?—2x+3 )7 = x2—2x -3 E :
: ! > X
—x2+x+2 x2+ 3x +2 = ] 2 3
Cys= > D)y —— [ L.
x2+ 2x + | —x2—2x + | | — | |
x2 + 4x + 4 ’\: E[
E)y=—— ' :
)Y x2—2x + |

www.dersdeo.com

ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Y
Yanda cizilmis f(x) fonksiyonu agagidakilerden hangisi 1
olabilir?
_ 2x _ x2 — | _ x2— |
AVY= ot B)y ="+ Qy="5
19 ) — | | > X
X2 — x2 -4 ot
D)y = E)y= .
X R4
x
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ogrenmenin en kolay yolu ol




ORNEK

Yanda grafigi verilen f(x) fonksiyonu asagidakilerden hangisi

olabilir?
r +22 5 ) 2
X X + X —

A = - —— =

)y \x—IJ PV = oy )y [X—IJ
e 7 2 5 I2
| X= X* =

D)y_\x+lJ E)y x—ZJ

dersdeo

ogrenmenin en kolay yolu ol
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